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Ị PHẨN SỐ HỌC 

CHƯƠNG 1. ÔN TẬP VÀ BỔ TÚC VỀ 
SÔ Tự NHIÊN 


§1. TẬP IlỢP P11ẨM TỈỈ CÍ4 TẬP HỢP 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 


Ị)ế viết một tập hợp thường có hai cách. 

Liệt kê các phần tử của tập hợp. 

Nhớ ràng: * Mỗi phần tử chi viết một lần 
* Viết theo thứ nào cùng được. 

Ví du : A = 10 ; 3 ; 5) hay A = 15 ; 0 ; 3) 

A = |c ; f; h) hay B = ịf ; h ; cl 
Chí ra tính chát đặc trưng cho các phần tư của tập hợp đó 
Vi_du: A = {xe N/x<5} trong đó N là tập hơp các số tự nhiên 


Ị Chú ý : Người ta còn minh họa tập hợp bằng nột 
Ị vòng kín (biêu đồ Vem trong đó mỗi phần tư cua 

I tạp hợp được biếu diễn bởi một dấu chấm bên 

II trong vòng kín (hình 1) 

B. BÀI TẬP 



Hình 1 


I 1. Viết tập hợp các sô' tự nhiên nhỏ hơn 6. _ 

Giải 

C ách 1 . Liệt kê các phần tử của tập hợp A = {0;1;2;3;4 ;5} 
Cách 2 . Chi ra tinh chát đặc trưng cho các phần tử của tập hợp đó. 
A = {x e N/x < 6} 


I 2. Viet tập hợp các chữ cái trong tử “CON CÔNG” I 

Giải 

Tập hợp các chữ cái trong từ “CON CÔNG” là: {C ; 0 ; N ; Ồ ; G} 

3. Cho hai tập hợp A = {a ; 1 ; c ; 3}; B = {n e N / X < 5}. Hãy 
dùng ký hiệu G và Ể để ghi các phần tử thuộc A và không 
thuộc B 
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Giải 


a e A và a í B ; c 6 A và c í B 

4 . Cho tập hỢp A = {xeN/x< 10} . Hãy viết tập hợp A the^ cách 
liệt kê các phẩn tử của nó. 

Giải 

A = {0 ; 1 ; 2 ; 3 ; 4 ; 5 ; 6 ; 7 ; 8 ; 9} 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hăy chọn câu trả lời đúng 

Câu 1 . Để viết một tập hợp ta thường dùng 

A. Cách liệt kê các phần tử của tập hợp 

B. Cách chỉ ra tính châ't đặc trưng cho các phần tử của tập híp đó 
c. Hai cách trên đều đúng 

Câu 2 . Cho tập hợp A = {xeN/x<4} câu nào sau đây đúng 
A. 4 € A B. 0 ỉ A c. 3 e A 

Câu 3 . Cho hai tập hợp: E = {1 ; 3 ; a ; f} và F = {1 ; a ; 0}. Hãy chọn 
câu đúng trong các câu sau: 

A. feEvàfíF B. 3 £ E và 3 e F c. f e E vè f € F 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

c 

c 

A 


D. TOÁN Tự LUYỆN 


1. Cho các tập hợp: A = {bàn, ghế, tủ} và B = {tủ, giường} Hã» đùng ký 
hiệu 6 , Ể để ghi các phần tử 

a) Thuộc A và thuộc B b) Thuộc A và không thaộ(C 

Hướng dẫn 


a) tủ e A và tủ e B ; 

b) bàn e A và bàn Ể B; ghế e A và ghê' « B 

2. Cho hai tập hợp A = {a, b} và F = {1, 2} viết các tập hỢỊ g?ồm hai 
phần tử trong đó một phần tử thuộc A và một phần tử tnuộc F 


Hướng dẫn 

{a, 1} ; {a, 2} ; {b, 1} ; {b, 2} 





s 2. TẬP IIỌ'P ( íc SÔ Tự Mllì\ 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Tập hựp N và tập hợp 

Tập hợp các số tự nhiên đượ-c ký h.ệu là N ; N = (0 ; 1 i*2 ; 3 ; 

Mỗi số tự nhiên dược biếu íiiiẻn bơi một điểm trên tia số. 

; 0 12 3 I 

Tập hợp các số tự nhiên khiítc 0 được kí hiệu là N * 

; N = ị 1 ; 2 ; 3 ; 4 ; ; 

2. Thứ tự trong tập hựp sô tự nhiên 

íi) Hai số tự nhiên khác nhau. c:ó một số nhỏ hơn số kia. Khi số a nhỏ 
hơn sô b ta viết a < b hoác b > a. Hai điểm trên tia số, điểm bên 
trái biểu điền sổ nhỏ hơn. Người ta cũng viết 
Ị • a b đế chí a < b hoặc a = b 
• b > a đế chi b > a hoặc b = a 
b) Nếu a < b và b < c thi a < c 
(•) Mỗi sô tự nhiên có một só liền sau duy nhát 

d) Số 0 là số tự nhiên nho nhất, không có số tự nhiên lớn nhất 

e) Tập hợp các số tự nhiên có vô sô phần tử. 


B. BÀI TẬP 



Giải 


a) A = {0 ; 1 ; 2 ; 3 ; 4 ; 5 ; 6 ; 7 ; 8} ; 
bi B = ì 1 ; 2 ; 3 í 



Giải 

a, b e N có thê xảy ra 3 trường hợp: a < b hoặc a = h hoặc a > b 









Giải 

a) Sô tự nhiên nhỏ nhất có 7 chữ số khác nhau: 1023456 

b) Số tự nhiên lớn nhâ't có 7 chữ số khác nhau: 9876543 

I 4. Viết tập hỢp các sô' tự nhiên lẻ nhỏ hơn 15 
Giải 

Tập hợp các số tự nhiên lẻ nhỏ hơn 15: E = {1 ; 3 ; 5 ; 7 ; 9» ; 11L ; 13Ị 

5. Cho a, b, c, là các số tự nhiên và a < b ; b < c 

a) Hãy điền dấu thích hợp (<;>;=) vào ô trống a[n c 

b) Cho a, b, c vài giá trị thích hỢp để thử lại. 

Giải 

a) Điền dấu vào ô trống: a[<rj c 

b) Vài giá trị của a; b; c để thử lại: cho a = 5;b = 7;c = 9> 
Vì:5<7và7<9=>5<9; a<bvàb<c=>a<c 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn câu trả lời dútiẾ, 

Cầu 1: Hai điểm trên tia số, điểm bén trái biểu diễn: 

A. Sô nhỏ hơn 

B. Số lớn hơn 

Cả hai trường hợp trên đều sai 
Trong tập hợp N* 

Số 0 là số tự nhiên nhỏ nhất 
Số 1 là số tự nhiên nhỏ nhất 
Không có số tự nhiên nhỏ nhất 

Trong các dòng sau, dòng nào chỉ ba số tự nhiên liên tiiếp 

a - 1 ; a ; a + 1 với a e N 

a ; a + 1 ; a + 3 với a 6 N 

a + 1 ; a ; a - 2 với a e N 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

T] 

3 

Chọn 

A 

A 

A 


c. 



Cầu 3: 

A. 

B. 

c. 












D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Hãy điền số liền trước và số liền sau vào mồi sô sau đô có các bộ ba 
sỏ liên tiếp tang dần: 19 ; 31. 

Hư ớng dần 

Sô liền trước cùa số 19 là: 18 

Sỏ liền sau của sô 19 là: 20 

Vạy bộ ba sô liên tiếp tăng dần: 18, 19, 20 

Tương tự ta có bộ ba: 30, 31, 32 

2. Trong tất cả các sô' tự nhiên từ 100 đến 1000 có bao nhiêu sô có đúng 
ba chữ sô giống nhau. 

Hướng dẫn 

Đo là các số : 111, 222,.999 (chín số) và số 1000 

§3. GHI SỐ Tự \lllí \ 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Số và chữ số. Với mười chữ sô’: 0 ; 1 ; 2; 3; 4; 5; 6; 7; 8 ; 9 ta ghi 
được mọi sô tự nhiên 

2. Hệ thập phân 

Trong hệ thập phân cứ mười đơn vị ớ một hàng thì làm thành một 
dơn vị ờ hàng liền trước nó. 

Ví du : 222 = 200 + 20 + 2 

ab = a.10 + b với a + 0 

abc = a. 100 + b.10 + c với a * 0 

3. Chú ý : Cách ghi số La Mà 

1 II III IV V VI VII VIII IX X 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

* Nếu thêm vào bên trái mỗi số trên 

- Một chứ số X ta được sô La Mã từ 11 đèn 20 
Hai chữ số X ta được sô La Mã từ 21 đến 30 


B. BÀI TẬP 






Giải 

Số tự nhiên nhỏ nhâ't có 5 chữ số: 10000 
Số tự nhiên lớn nhất có 5 chữ số: 99999 
Số các số tự nhiên có 5 chữ số là: 

(99999 - 10000) + 1 = 89999 + 1 = 90000 số 
Vậy tập hợp các số nguyên tự nhiên có 5 chữ sô' có 90000 phiần tử 

2. Để viết tâ't cả các số tự nhiên từ 1 đến 99 phải dùng bao 

nhiêu chữ số 5 __ 

Giải 

* Các số gồm 1 chữ số có: 1 chữ số 5 

* Các số gồm 2 chữ sô có: 

• hàng đơn vị có: 9 chữ số 5 

• »~ĩ hàng ;hục có: 10 chữ sô 5 

Vậy đ! viết < ác số tự nhiên từ 1 đến 99 phải dùng 1 + 9 + 10 = 20 
chữ sc 5. 

3. Cho 4 chữ sí 0,2 , 3 , 7. Hãy viết tất cả các số tự nhiên có 

bốn chi • số rr à các chữ sỏ' khác nhau. _ 

Giải 

Đó là các số: 2037 ; 2073 ; 2307 ; 2370 ; 2703 ; 2730 ; 3027 ; 3072 ; 
3207 ; 3270 ; 3702 ; 3720 ; 7023 ; 7032 ; 7203 ; 7230 ; 7302 ;; 7320 

4. Một số tự nhiên thay dổi như thế nào nếu ta viết thiê.Ti váo 

cuối số dó một chữ sô' 0. _ 

Giải 

Khi viết thêm một chữ số 0 vào cuối một số tự nhiên thì số đó tăng 
gấp 10 lần 

5. Có bao nhiêu số tự nhiên có hai chữ số mà chữ số hàng 

chục lởn hơn chữ số hàng dơn vị _ 

Giải 

Số ab phải có a > b nên: 

* Nếu a = 1 thì b = 0 (có 1 sô thỏa đề bài) 

* Nếu a = 2 thì b = 0 ; 1 (có 2 số thỏa đề bài) 

* Nếu a = 3 thì b = 0 ; 1 ; 2 (có 3 số thỏa đề bài) 


* Nếu a = 9 thì b = 0 ; 1 ;.; 8 (có 9 số thỏa đề bài) 

Vậy tất cả 1 + 2 + 3 +_+ 9 = 45 sô 











c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

" Ilãy chọn cáu tra lời dũng 

Câu 1: Khi viết thêm hai chừ sỏ 0 vào cuối một sô tự nhiên thì sõ đó 
tâng: 

A. gấp 10 lần R. gấp 100 lần c. gấp 1000 lần 

Câu 2 ; Với hai chữ số La Mã: I và V ta có thê viết: 

A. 4 chữ số IV; VI; VII; VIII 

B. 2 chừ số IV; VI 
c. Cả 2 câu đều sai 

Cáu 3: Tập hợp các chữ sô của số 2000 có: 

A. Bốn phần tứ B. Ba phần tử c. Hai phần tử 

ĐÁP ÁN 


Câu 

m 

! 2 3 Ị 

pchọn 

: B i Ẫ Ị c 1 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Một số có hai chữ sô' nêu ta viết xen vào giữa hai chữ số đó một chữ 

số 0 thì sô' mới lớn hơn số cù bao nhiêu đơn vị 

Hướng dẫn 

ab = lOa + b ; aOb = lOOa + b 
Vậy số mới ]jrn hơn: lOOa + b - (lOa + b) = 90a 

2. Một số có hai chữ sô' nếu ta xen chữ số 0 vào giữa hai chữ số của số 

dó là 2, 3 chứ số 0 thì số mới lớn hơn sô' cũ bao nhiêu đơn vị. 
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4. SỐ PHẦN TỬ CỦA MỘT TẬP HƠP 
TẬP Hựp con 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Số phần tử của một tập hợp. Một tập hợp có thể có một phần tử, 
có nhiều phần tử, có vô số phần tử. 

ị Chú ý : Tập hợp không có phần tử nào gọi là tập hợp rồng. Tập hợp 
rồng ký hiệu 0 

2. Tập hỢp con: Tập hợp A là một tập hợp con của tập hẹp B nếu 
mọi phần tử của A đều thuộc B 

Kí hiệu: AcB hoậc B 3 A và đọc là: A là tập hợp con của B, hoặc A 
được chứa trong B, hoặc B chứa A 
Chú ý : nếu A c B và B c A thì A = B 

B. BÀI TẬP 

1. Viết tập hỢp E gồm các số tự nhiên nhỏ hơn 15 và cho biết 

tập hỢp E có bao nhiêu phần tử _ 

Giải 

E = {0 ; 1 ; 2;.; 14}. Tập hợp E có 15 phần tử 

2. Cho tập hỢp A = {1 ; 2 ; 4}. Viết các tập hợp con cùa táp hợp 

A có hai phẩn tử _ 

Giải 

Các tập hợp con của A có hai phần tử là: {l ; 2 }; {l ; 4 }; {2 ; 4 } 

I 3. Hãy liệt kê các tập hỢp con của tập hỢp A - {a ; h ; c ~~ 

Giải 

Các tập hợp con của tập hợp A gồm: 

0 ;{a}; {b};{c}; {a;b}; {b;c}; {a;c}; {a;b;c} 

4. Cho 2 tập hợp E = Ịl ; 3 ; 5 ; 7} và F = {3 ; 5}. Tập hợ? F có 
phải là tập hợp con của E không ? vẽ biểu đồ Ven 


Giải 
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5. Cho tập hựp A {a ; b ; c ; dỊ 

a) Hãy xác dính lâp hop E biết E A, E * 0; a Ể E; d ĩ E 

b) Vẽ biêu đo Ven cua A và E 

Giải 

Hỉ Tập nạp E đươc xác dinh như rau: E = {b:cj 



c. CÂU HỎI TRẮC NGH.ỆM 

r Hãy chọn câu trá lời đúng 

Cầu lĩ Cho tập hơp E = {x e N / X - 10 = lõ} 

A E có 2 phần tứ B E = J c. E cổ 1 phần tử 

Cáu 2; Cho tập hợp X = {1 ; 2 ; 3;4} và tập hợp Y = {1 ; 3}. Cách viết 
nào sau dây đúng • 

A Y c X B. X Y c. X = Y 


Câu 3: Mỗi tập hợp là: 

A 'Tâp hựp con cua r h nh nó B. Băng chinh nó 

c. Cà A và B đều đúng 


ĐÁP ÁN 

Cáu ' 1 2 Ị 3 
Chọn I c Ị A I c 


D. TOÁN Tự 1 UYỆN 

1. Có 3 con dường a 1 , Hu, a 3 đi từ A đến 
B và 4 con đường đi từ B đến c 
Ihinh). Tập hợp các con đường di từ A 
đên c và-qua B có bao nhiêu phản tử. 

Hướne dẫn 



Có 12 con đường (aib,, ũibỉ, aib. 1 , a t b 4 ; a-ibi, a 2 b 2 , a 2 b,j, a-ib.), a.ịbi, a3b'2, 


a 3 b 3 , a 3 b|) 


2. Cho bốn chữ sò 0, 2, 4, 7 ta có thê viết bao nhiêu sô tự nhiên có hai 
chữ số khác nhau. 


Hướng dẫn 

Đó là các số: 20, 24, 27; 40, 42, 47; 70, 72, 74 
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§5. PHÉP CỘNG VÀ PHÉP NHÂN 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Tổng và tích hai sô tự nhiên 

* Phép cộng hai số tự nhiên bết kỳ cho ta một sô' tự nhiên duy nhất 

gọi là tổng của chúng. 

a + b = c 

(số hạng) + (số hạng) = Tổng 

* Phép nhân hai số tự nhiên bất kỳ cho ta một số tự nhiên duy r.hất 
gọi là tích của chúng 

a . b = d 

(thừa số), (thừa số) = (Tích) 


2. Tính chất của phép cộng và phép nhân số tự nhiên 


^^~~-'-~__Phóp tính 
Tính chất 

Cộng 

Nhân 

Giao hoán 

a + b = b + a 

a.b = b.a 

Kết hơp 

(a + b) + c = a + (b + c) 

(a.b).c = a.(b.c) 

Cộng với 0 

a+0=0+a=a 


Nhân với 1 


a.l = l.a = a 

Phân phối của 
phép nhân đối với 
phép cộng 

a(b + c) = ab + ac 


B. BÀI TẬP 

I 1. Tính nhanh tổng: 11 + 12 + 13 + 14 + 16 + 17 + 18 + 19 I 

Giải 

11 + 12 + 13 + 14 + 16 + 17 + 18 + 19 
= (11 + 19) + (12 + 18) + (13 + 17) + (14 + 16) 

= 30 + 30 + 30 + 30 120 

2. Viết mỏi sô sau đây dưới dạng 

a) Tổng hai sô' bằng nhau: 8 ; 24 ; 36 ; 82 

b) Tổng của ba số bằng nhau: 18 ; 21 ; 42 ; 57 

Giải 

a) 8 = 4 + 4 ; 24 = 12 + 12 ; 36 = 18 + 18 i 82 = 41 + 41 

b) 18 = 6 + 6 + 6; 21 = 7 + 7 + 7; 42 = 14 + 14 + 14; 57 

= 19 + 19+19 
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3. Tính các tích sau dây bang cách hỢp lý nhất: Ị 

a) 2.9.5 

; 7 .4 . 25 

b) 125.8.0 

; 8. 12 . 125 

c) 9.4 . 25.8 . 125 

; 8.25.2.4.5 . 125 


Giải 

a) 2.9. 5 = (2.5). 9 

10.9 = 90 

7.4. 25 = 7. <4.2, 

> = 7 . 100 = 700 

b) 125 . 8.6 = (125.8).6 = 1000.6 = 6000 

8 . 12 . 125 = (8.12 

5 ,12 = 1000 . 12 = 12000 

c) 9 . 4 . 25 . 8 . 125 

= 9 (4.251.(8.125) = 9 . 100 . 1000 = 900.000 

8 25 . 2 . 4 . 5 . 1 

25 = (8.1251.125.41.(5.2) 


= 1000.100.10 = 1000000 

4. Tính nhanh các giá 

trị sau: 

a) 27.38 + 27.62 

; 19.25 + 19.45 + 19 .30 

b) 53.11 

; 28 . 101 


Giải 

a) 27 . 38 + 27.62 = 27(38 + 62) = 27.100 = 2700 

19 . 25 + 19 . 15 -t- 19 . 30 = 19(25 + 45 -*• 30) = 19.100 = 1900 

b) 53 . 11 = 53.(10 + 1) = 53 .10 + 53.1 = 530 + 53 = 583 

28 . 101 ^ 28.(100 + 1) = 28.100 + 28.1 = 2800 + 28 = 2828 

Ị 5. Tích của 1 . 2 . 3 ... 9 . 10 tận cùng bằng bao nhiêu chữ sỏ 0 I 
Giãi 

• 1 . 2 . 3 ... 9 . 10 = 1.11.(2.51.4 ... 9.10 = 1.3.4 ... 9.100 
Nèn kết quá tích trên có hai con số không tận cùng 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn câu trả lời đúng 

Cảu 1: Cho a, b e N nếu a + b = m thì 

A. mí N B. m e N c. m e N* 

Câu 2; Trong tập hợp N của các sô tự nhiên tích của một số với sô' 0 thì 

bằng 

A. bằng 0 B. bằng 1 c. bằng chính số đó 

Cầu 3 : Tìm số tự nhiên X biết (x - 5).2 = 0 

A. X = 0 B. X = 2 c. X = 5 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

A 

c 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Tìm hai sô tự nhiên biết ràng tống cua chúng bàng 157, nêi gạch bỏ 
chữ sô' 3 ở hàng đơn vị cùa số lớn thì được số nhỏ 

Hướne dẫn 

Sô' lớn bàng 10 lần số nhỏ cộng thêm 3 
- Hai số phải tìm là: 143 và 14 

2. Để viết các số tự nhiên từ 1 đến 99 ta phải dùng bao nhiêu chữ số 

Hướne dẫn 

Ta phải dùng 1 . 9 + 2. 90 = 189 chữ số 

§ fi. PHÉP TRÌĨ VÀ PHÉP CHIA 
A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Phép trừ hai .sô' tự nhiên 

Cho hai sô' tự nhiên a và b, nếu có sô' tự nhiên X sao cho 3 + X = a 
thì ta có phép trừ a - b = X 

a b = X 

(Số bị trừ) - (Số trừ) = (Hiệu) 

Điều kiện đê thực hiện được phép trừ là sô' bị trừ lớn lơn hoặc 
băng sô' trừ 

2. Phép chia hết và phép chia có dư 

Cho hai sô tự nhiên a và b, trong đó b * 0. Nếu có số tụ' nhiên X 
sao cho b.x - a thì ta nói a chia hết cho b và ta có phép chia hết 
a : b = X 

a : b = X 

(Số bị chia) : (số chia) = (Thương) 

Cho hai số tự nhiên a và b trong đó b * 0 ta luôn tìm đưrc hai sô 
tự nhiên q và r duy nhất sao cho: 
a = b . q + r trong đó 0 < r < b 
Nếu r = 0 thì ta có phép chia hết 
Nếu r * 0 thì ta có phép chia có dư 
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B. BAI TẬP 


1. Tìm X biết: 

a> (X - 27) - 75 = 0 

b) 32 + (147 - X) = 175 

<*) 112 - (x + 14) = 61 



Giải 

ai (X - 27) - 75 = 0 « X - 27 - 75 cs> X = 75 + 27 X = 102 

b) 32 + ( 147 - X) = 175 > 147 - X = 175 - 32 = 143 

< > X = 147 - 143 X = 4 

(•) 112 - (X + 14) = 61 X + 14 = 112 - 61 = 61 

X = 61 - 14 <=> X = 47 _ 

2. Trong tập hợp N các số tự nhiên, phép chia cho 3, cho 4, cho 
5 có thể có sô dư bằng bao nhiêu ? 

Giải 

Vì số dư phải nhố hơn số chia nên: 

Phép chia cho 3, số dư có thẻ bằng: 0, 1, 2 

Phép chia cho 4, số dư có thể băng: 0, 1, 2, 3 

Phép chia cho 5, số dư có thế bằng: 0, 1, 2, 3, 4 

3. Trong tập hựp N các sô tự nhiên, một phép chia hết có 

thương là 7, số bị chia lớn hơn sô chia là 84. Tìm số chia và 
sô bị chia 

Giải 

Gọi a là số chia, theo đề bài ta có: 

a . 7 = a + 84 .7 > a . 7 - a = 84 
7> a . 6 = 84 > a = 84 : 6 = 14 

Vậ.v sỏ chia là 14; số bị chia là 14 + 84 = 9>8 

4. Tìm hai số tự nhiên biết rằng hiệu của chúng băng 68 nếu 
gạch bỏ chữ số 5 ở hàng dơn vị của sô lớn thì được số nhỏ 







5. Tìm hai sô* tự nhiên cho biết tổng của chúng là 148. Biết 
rằng số lớn gấp 3 lần số nhỏ 
Giải 

Gọi a là số nhỏ, thì số lớn là 3a 

Theo đề bài ta có: 3a + a = 148 <=> 4a = 148 <o a = 148 : 4 = 37 
Vậy sô' nhỏ là: 37; số lớn = 37x3 = 111 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

Cầu 1; Điều kiện đế thực hiện phép trừ trong tập hợp N các Síố -.ự nhiên 
là: 

A. Sô' trừ và sô' bị trừ đều là các sô' khác không 

B. Sô' trừ lớn hơn sô' bị trừ 
c. Sô' bị trừ lớn hơn sô' trừ 

Câu 2: Phép chia hết a : b - c thực hiện được trong tập hợp N các: aô' tự 
nhiên khi: 

A. a * 0 và b * 0 B a * 0 c. b * 0 

C âu 3: Trong tập hợp N cấc sò' tự nhiên hãy tính X khi: 16(x - 12) = 16 

A. X = 12 B. X = 13 c. X = 14 

ĐÁP ÁN 


rẽâu 

1 

2 

3 

1 Chọn 

c 

C 

B 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Tổng hai số là 3587. Biết rằng lấy số thứ nhất chia cho số llnứ 2 thì 
được thương là 6 và số dư là 3. Tìm hai số đó 

Hướne dẫn 

Gọi a là sô' thứ 2 thì sô' thứ nhất là: 3587 - a 

Ta sẽ tìm được: Sô' thứ nhất là: 512 ; Sô' thứ hai là: 3075 

2. Cho biết tổng hai sô' tự nhiên là 43, hiệu của chúng là 77. Tììm hai 
số đó. 

Hướne dẫn 


Hai sô' phải tìm là 25 và 18 






S7. LÍIY THÌ A VÓI SỐ ni Tự \llll \ 
Ì\IIÂ!\’ HAI LĨỈY THÌfA CÌMG cơ số 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Lũy thừa với sô mũ tự nhiên: Lũy thừa bậc n của a (a * 0) là 
tích của n thừa số bàng a 

ị a 11 = a . a . . . a (n * a) a gọi là cơ số, n là sô mũ. 

2. Nhân hai lũy thừa cùng cơ số: a m .a n = a m *■ n 

I C hú ý : a 2 còn gọi là a bình phương (hay bình phương của a) 
a 3 còn gọi là a lập phương (hay lập phương của a) 

B. BAI TẬP 

I L Tinh 10 2 ~ 10 3 ,10 4 , 10 5 ,10 6 I 

Giải 

10 2 = 10 . 10 = 100 

10 3 = 10 . 10 . 10 = 1000 (10 3 = 10 2 .10 = 100.10 = 1000) 

10 4 = 10 . 10 . 10 . 10 = 10000 (10 4 = 10 3 .10 = 1000.10 = 10.000) 

10 5 = 10. 10 . 10 . 10 .10 = 100000G0 5 = 10 4 .10 = 10000.10 = 10.0000) 

10 6 = 10 . 10 . 10 . 10 . 10 . 10 = 1000000 (10 6 = 10 5 .10 = 100000.10 
- 1000000) 

2. Viết các số sau dưới dạng lũy thừa của 10. 

_ 10 000 OOP; 100 000 000 _ 

Giải 

10 000 000 = 10' _ 100 000 000 = 10 8 _ 

I 3. So sánh 2 2 và 3 2 ; 4 2 và 2 4 I 

Giải 

64 


ụcy X,òL 4 


a) 2 23 = 2 2 .2 2 .2 2 = 4.4.4 = 
3 22 = 3 2 .3 2 = 9.9 = 81 

Vậy: 2 a3 < 3 22 

b) 4 2 = 4.4 = 16 

2 4 = 2.2.2.2 = 16 
Vậy: 4 2 = 2 4 
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4. Tính giá trị các biểu thức dưới dạng lũy thừa 

a) 5.8 2 + 3.8 2 _ b) 9 2 .5 4 .9 a .3 2 - 9 H .Õ* _ 

Giải 

a) 5.8 2 + 3.8 2 = (5 + 3)8 2 = 8.8 2 = 8 lt2 = 8 3 

b) 9 2 .5 4 .9 6 .3 2 - 9 8 .5 4 = 9 2 .9 5 .3 2 .5 4 - 9 8 .5 4 
= 9 2 .9 5 .9.5 4 - 9 8 .5 4 = 9 8 .5 4 - 9 S .5 4 = 0 

5. Viết tích các lũy thừa sau dây dưới dạng 1 lũy thừai: 

a) 27.3 5 .3 2 .9 b) 9 4 .81.9 3 

Giải 

a) 27.3 5 .3 2 .9 = 3 3 .3 5 .3 2 .3 2 = 3 3+5t2t2 = 3 12 

b) 9 .81.9 3 - 9 4 .9 2 .9 3 = 9 4+2t3 = 9 9 

'c. CÂU HỎI T iẮC NGHIỆM 

> Hãy chọt câu trả lời đúng 

Câu 1 : Trong tập hợp N các số tự nhiên. Tính X, biết ràng (x - 2 )16= 16 
A. X = > B. X = 9 c. X = 12 

Câu 2: Tím giá tr! biểu thức E = 5x 2 + 6x - 7 với X = 2 
A. E = 27 B. E = 25 c. E = 28 

Câu 3: Viết kết quả dưới dạng lũy thừa: 3 5 . 4 5 

A. 12 5 B. 7 5 c. 12 10 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

1 Chọn 

B 

B 

A 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. a) Tính 1+3; 1 + 3+ 5;l+3 + 5 + 7 
b) Dự đoán kết quả của tổng sau đây: 

1 + 3 + 5 + 7+9:1+3 + 5 + 7 + 9+11 
Hướng dẫn 

So sánh 1+3 với 2 2 ; 1 + 3 + 5 với 3 2 

2. Tổng của 3 số bằng 41. Cho biết số thứ nhất nhiều hơr. stố thiứ hai 6 
đơn vị nhưng lại ít hơn số thứ ba 2 đơn vị. Tìm 3 số dỏ. 

Hướng dẫn 

Gọi a là số thứ 2. Thì số thứ 1 là: a + 6 và số thứ 3 là at + 8i. 3a số 
phải tìm là: 15, 9, 17 
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§ a. CHIA HAI LĨ Y THÌ A CtlNG cơ số 


A. KIỀN THỨC Cơ BẢN 

I Ta quy ước a" = 1 

I Chú ý: Mọi số tự nhiên đầu viõt đươc dưới dang tông cắc lũy thừa 

B BÃI TẬP 

1. Viết kết quả các phép tính sau dưới dạng lũy thừa 

a) 2 I! ' : 16 b) 5 8 .5 4 : 125 

Giải 

a) 2 19 : 16 = 2 19 : 2 4 = 2 :: ' 4 = 2 15 

bt 5 8 . 5 4 : 125 = 5 8 + 4 : 5 3 = 5 12 : 5 a = 5 12 ' 3 = 5 9 

2. Tính: a) '(2 212 + 2 209 ) : 2 207 b) (5 91 - 5 90 ) : 5 90 

Giải 

a) (2 212 + 2 209 ) : 2 207 = 2 212 : 2 207 + 2 212 : 2 207 = 2 212 - 207 + 2 209 - 207 

= 2 5 + 2 2 = 32 + 4 = 36 

b) (5 91 - 5 90 ) : 5 90 = 5 91 : 5 90 - 5 90 : 5 90 = 5 91 - 90 - 5 90 - 90 = 5 1 - 5° 


I 3. Chứng tỏ rằng (a.b) n = a n .b n vđi a, b, n £ N _ 

Giải 

Ta có: (a.b)” = (a.b) . . (a.b) = a.a . . . a. b . . . b = a n .b n 

Vậy: (a'b) u "~ =ja".b" 

I 4. So sánh hai số tự nhiên a, b. Biết rằng: a = 27 5 và b = 243 3 
Giải 

Ta có: a = 27 5 = (3 3 ) 5 = 3 a .3 3 .3 a .3 3 .3 3 = 3 3+3+3 * 3 * 3 = 3‘ 5 
b = 243 3 = (3 s f = 3 6 .3 5 .3 5 = 3 5t5t5 = 3 15 
Từ đó suy ra: a = b = 3 15 
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5. Tìm sô tự nhiên n, biết rằng: 

a) 3" = 91 ; b) 5" = 3125 ; c) 20" = 1 

Giải 

a) 3 n = 91 => 3" = 3 4 => n = 4 

b) 5" = 3125=* 5” = 5 5 => n = 5 

c) 20“ =1 => 20" = 20° => n = 0 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn câu trả lời đúng 

Cảu 1: Khi thực hiện phép tính chia hai lũy thừa cùng cơ số trong tập 
hợp N các số tự nhiên a m : a n = a m " " thì phải có điều kiện 

A. a * 0 ; m > n B. a * 0 ; m < n c. a * 0 

Cảu 2: Tìm X e N biết: 2 7 : 2 5 = 2*. Chọn cáu trả lời đúng troig c4c câu 
sau : 

A. X = 12 B. X = 5 c. X = 2 

Cảu 3: Người ta gọi một số tự nhiên là số chính phương khi: 

A. Sô' đó là bình phương của một số tự nhiên lẻ 

B. Sô' đó là bình phương của một số tự nhiên chẵn 

c Sô đó là bình phương của một số tự nhiêr 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

A 

c 

c 


D. TOÁN Tự LUYỆN 


1. Tìm sô' tự nhiên n, biết: 8“ : 512 = 8 7 

Hưởne dẫn 

8" : 512 = 8 7 => 8 n : 8 3 = 8 7 

2. Tìm n sao cho n thỏa điều kiện: 8 < 2" < 128 

Hướne dẫn 

2 3 < 2" < 2 7 => n = 4, 5,6 
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§9. THÍ' TỊ' TIIỊ C HIỆ* CÁC PHÉP TÌNH 


A KIỀN THỨC Cơ BẢN 

1. Nìhàc lại về biểu thức: Các số được nôi vơi nhau bởi dấu các phép 
tính (cộng, trừ, nhàn, chia, nàng lên lũy thừa) làm thành một biếu 
th ức 

Chúi: 

a) Mỗi sô cùng được coi là một biếu thức 
Ị b) Trong biêu thức có thế có các dấu ngoặc để chỉ thứ tự thực 

hiér. các phép tính 

2. Thú tự thực hiện các phép tính trong biểu thức 

a) Eối với hiếu thức không có dấu ngoặc: Lũy thừa -> nhân chia 
-- cộng trừ 

b) Dối vơi biểu thức có dấu ngoặc: < )—>[!—>( I 

B. BAI TÁP 

1. Tính 

a) (15,141 + 29.15 + 7.15) : 15 ; b) (5* : 5 3 + 3 2 .3 4 ) - (2 3 + 5 2 ) 
Giậi 

a) (15.141 + 29.15 + 7.15) : 15 = (141 + 29 + 7)15 : 15 = 141 + 29 + 7 

= 177 

b) (5 f : 5 3 + 3-.3 4 ) - (2' 3 + 5 2 ) = (5 6 ■ 3 + 3 2t4 ) - (8 + 25) 

== <5 3 + 3 6 ) - 33 = (1125 + 729) - 33 = 854 - 33 = 811 

I 2. Tlnih: [(12.15) + 3.2 4 ] - (27 + 93) : 5 I 

Giải 

[(12.15) + 3.2 4 ] - (27 + 93) : 5 = 180 + 3.16 - 120 : 5 = 180 + 48- 24 
= 228 - 24 = 204 

I 3. Tínlh giá trị của X khi: (2 3 x + 3 2 x)16 = 51.4 2 I 

Giai 

(2 3 x + 3 2 x)16 = 51.4 2 => (8x + 9x)16 = 51.16 => 17x,16 = 51.16 
=* 17* = 51.16 : 16 = 51 =* X = 51 : 17 => X = 3 
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I 4. Chứng tỏ rằng: (a m ) n = a mn ị 

Giải 

Ta có: (a m ) n = a m . .. a m = a m+ +m = a n m 

n thừa số 

Vậy (a m )°= a mn 

I 5. Tim số tự nhiên n biết ráng: 8" ' 1 a 16 
Giải 

8"- 1 = 16 => (2 3 ) n ■ 1 = 2 3 => n - 1 = 1 => n=l + l=>n = 2 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

Cầu 1: Chọn câu (lúng trong các câu sau 

A. 3 J + 3 4 = 3 7 B. 5 5 : 5 2 = 5 c. 2 3 . 4 2 = 2 7 

Cầu 2: Tìm X khi 16 + 3x + 14 = 150. Hãy chọn câu trả lời đúng trcng các 

câu sau 

A. X = 28 B. X = 20 c. X = 40 

Cầu 3: Viết tống sau thành mộtjbình phương: l 3 + 2 3 + 3 3 +■ ‘4 3 Hã/ chọn 
câu trả lới đúng .ác câu sau 

A. II 2 h. 10 z c. 8 2 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

C 

C 

B 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

ị. Chứng minh rằng nếu ab = 2cd thì abcd: 67 
Hướng dẫn 

abcd = lOOab + cd = 100.2cd + cd = 201cd = 67.3cd 
2. Tim X biết 2 5 .3 3 - (x - 6) = 11 2579° 

Hướng dẫn 

2® . 3 3 - (x - 6) = 11 + 2579° =>32 X 27 - (x - 6) = 11 + L 
=> 864 - (x - 6) = 12 => X - 6 = 864 - 12 => X = 858 
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$10. TÍAII CHẤT CHIA llíýr CỈ A HỘ I lổAC. 


A. KIÊN THỨC Cơ BẢN 

1. Nhắc lai về quan hệ chia hết : Số tự nhiên a chia hết cho số tự 
nhiên b khác 0 nếu có sỏ tự nhiên k sao cho a = b.k 

Ký hiệu: a chia hết cho b là a: b . Nếu a không chia hết cho b ta ký 
hiệu a/b 

2. Tính chất 1 : a:m và b:m => (a + b):m 

Ký hiệu “=>” đọc là suy ra (hoặc kéo theo) 

Chú ý: 

a) Tính chất 1 cùng đúng với một hiệu (a > b) 
a : m và b: rn : (a - h): m 

b) Tính chất 1 cũng đúng với một tổng có nhiều-sô hạng 
am, b: m va c: m => (a + b + c):m 

3. Tính chất 2 : a/m và b : m =? (a + b)/m 
C hú ý : 

a) Tính chât 2 cũng đúng đôi với một hiệu (a > b) 
a/m và bím => (a-b)/m 

b) Tính chất 2 cũng đúng đối với một tổng có nhiều số hạng, trong 
đó chỉ có một số hạng không chia hết cho m, các số hạng còn lại 
đều chia hết cho m 

a/m, b:m và c:m=> (a + b + c)/m 

B. BÀI TẬP 

1. Chứng tỏ rằng trong hai số tự nhiên liên tiếp có một số chia 
hết cho 2 

Giải 

Gọi II và n + 1 là hai số tự nhiên liên tiếp 

- Nếu n = 2k thì n : 2 

- Nếu n = 2k + 1 thì n + 1 = (2k + 1) + 1 = 2k + 2; 2 

2. Chứng tỏ rằng ba sô tự nhiên liên tiếp có một số chia hết 
cho 3 
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Giải 

Gọi n, n + 1, n + 2 là ba số tự nhiên liên tiếp 
Nếu n = 3k thì n: 3 

Nếu n = 3k + 1 thì h + 2 = 3k + 1 + 2 = 3k + 3:3 
Nếu n = 3k + 2 thì n + 1 = 3k + 2 + 1 = 3k + 3:3 

3. Chứng tỏ rằng tổng của bốn số tự nhiên liên tiếp là nột sấ 

không chia hết cho 4 _ 

Giải 

Gọi a, a + 1, a + 2, a + 3 là 4 sô' tự nhiên liên tiếp : 

a + (a + 1) + (a + 2) + (a + 3) = 4a + 6 
4a:4 và 6/4 nên 4a + 6 / 4 . Vậy tổng 4 số tự nhiên liên Itiép không 
chia hết cho 4 

I 4. Chứng minh rằng tích hai số chắn liên tiếp chia hết cho 8 ị 
Giải 

Gọi 2n và 2n + 2 là hai sô' chẩn liên tiếp 

Nếu n = 2k thì 2n(2n + 2) = 4k(4k + 2) = 16k 2 + 8i8 

Nếu n = 2k + 1 thì 2n(2n + 2) = 2(k + l)[2(2k + 1) + 2] 

- 2(k + l)(4k + 2) = 2(k + l).4.(k + 1) = 8(k + 1) 2 ‘:8 
Vậy tích 2 sô' chẵn liên tiếp chia hết cho 8 
5. Chứng minh rằng tổng của ab + cd chia hết cho 9 thì aibcd 

chia hết cho 9 _ 

Giải 

Ta có : abcd = lOOab + cd = 99ab + Ịab + cd) 

Mà 99ab 19 và ab + cd: 9 

Vậy 99ab + (ab + cd): 9. Hay abcd:9 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn càu trả lời đúng 

Câu 1 : Cho a = b . c (a, b, c E N và a * 0). a chia hết cho sô' nào ? 

A. a chia hết cho b 

B. a chia hết cho c 

C. a chia hết cho b và cho c 
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tổng đồi 


Cáu 2: Hãy chọn câu đúng trong các cảu sau 

A. Nếu một tổng chia hết cho một số thì mỗi số hạng cửa 
chia hết cho số đó 
Jỉ Nếu mỗi sô' hạng của một tổng đều không chia hết cho một sô' thì 
tống cũng không chia hết cho số đó 
c. Nốu chỉ có một sô' hạng cua tống không chia hết cho một số, còn 
các sô hạng khác đều chia hết cho sô đó thì tổng không chia hết 
cho số đó. 

Câu 3; Nếu a :6 và b:9 thì tống a + b 

A. Chia hết cho 3 B. Chia hết cho G C.Chia hết cho 9 


ĐÁP ÁN 


Câu 

ra 

2 Ị 3 

Chọn 

nôi 

c 1 A 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Chứng minh rằng tổng ab + ba chia hết cho 11 

Hướĩití dẫn 

ab + ba = (lOa + b) + (lữb + a) = il(a + b) ill 

2. Chứng minh rằng tổng abc f def chia hết cho 37 thì abcdef chia hết 
cho 37 

Hướns dẫn 

abcdef = lOOOabc + def = 999abc + (abc + def) 

= 37.27abc + (ãbc + dẽfỊ: 37 

§11. DẤU HIỆU CHIA HỂT CHO 2, CHO 5 
A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. I)ấu hiệu chia hết cho 2: các sô' có chữ sô' tận cùng là chữ sô' chẵn 
thì chia hết cho 2 và chỉ những số đó chia hết cho 2 

2. Dấu hiệu chia hết cho 5: các số có chữ sô' tận cùng là 0 hoặc 5 thì 
chia hết cho 5 và chỉ những số đó mới chia hết cho 5 
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B. BÀI TẬP 

I 1. Chứng minh rằng tích của hai số lẻ là một số lè _ I 

Giải 

Gọi 2k + 1 (k e N) và 2n + 1 (n £ N) là 2 số lè bất kỳ 
(2k + l)(2n + 1) = 2k(2n + 1) + 2n + 1. 

Ta nhận thấy: 2k(2n +1)12 
2n : 2 
1 / 2 

nên 2k(2n + 1) + 2n + 1 / 2 hay (2k + l)(2n + 1) / 2 
Vậy tích của hai sô lẽ là một số lẽ 

2. Từ 1 đến 100 có bao nhiêu số chia hết cho 2, có bao nhièu số 
chia hết cho 5 

Giải 

* Các số chia hết cho 2 là: 2, 4, 6,_, 100 

Số các số chia hết cho 2: (100 - 2) : 2 + 1 = 50 (số) 

* Các số chia hết cho 5 là: 5, 10, 15., 100 

Số các số chia hết cho 5: (100 - 5) : 5 + 1 = 20 (số) 

Vậy từ 1 đến 100 có 50 số chia hết cho 2 và 20 số chia hết cho 5 

3. Tìm tập hợp các sô* m chia hết cho 2 và cho 5 biết rằng: 

615 < m < 690 

Giải 

Các sô vừa chia hết cho 2 vừa chia hết cho 5 phải có chữ số tán cùng 
là 0. Theo đề bài tập hợp các sô m là: 1620; 630; 640; 650; 660; 670; 
680; 6901 _ 

4. Không làm phép tính cho biết hiệu 2002 2001 - 20O1 2000 có chia 
hết cho 2 không ? 

Giải 

Ta có: 2002 2001 = 2002.2002 2000 = 2<1001).2002 2000 ; 2 

Ta lại có tích của hai số lẻ là một số lẻ (cm ở BT 1) nên: 2001 2Ooo tích 

của 2000 số lẻ cũng là một số lẻ 

Vậy hiệu 2002 2001 - 2001 2000 /2 • 

5. Chứng minh rằng với mọi số tự nhiên n thì tích (n + 3)(n + 6) 
chia hết cho 2. 
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Giai 

Nêu n - 2k thì n + 6 = 2k + tí : 2 
Nếu n = 2k + 1 thì n + 3 = 2k «■ 4:2 

Từ đó suy ra: tích (n + 3)(n + 6) chia hốt cho 2 với mọi n t N 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

" Hãy chọn càu trả lời dúmg 

Cảu li Câu náo đúng trong các càu sau: 

A. Các số tự nhiên có chữ số tận cùng bằng 8 thì không chia hết 
cho 2 

B Sô tự nhiên có chừ sỏ tan cang bang 2 thì chia hết cho 4 
c. Các 30 có chư so tan cung bang 0 thì chia hết cho 2 và cho 5 
Câu 2: Trong các tổng hii '11 sau. tó ng hiệu nào chia hết cho 2 và cho 5 
A 136 + 420 B. 425 - 320 c. 328 + 362 

Cầu 3: Cho 3 số: 4. 0. 5 ta ghép dược bao nhiêu số có 3 chữ sô' không 
giống nhau chia hết cho 2 

A. Ghép được 2 sô là: 504: 540 B.Ghép được 2 số là: 450; 504 

c. Ghép được 3 sô là: 504; 540; 450 

ĐÁP ÁN 

I Càu Ị 1 2 I 3 ỉ 

1 Chọrâ j c I c I c I 

D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Chứng minh rằng tổng: A = 3 + 3 2 + 3 3 + 3 4 + 3 5 + 3 6 + 3 7 + 3 8 + 3 9 
chia hết cho 13 

Hướne dẫn 

Ta nhận thấy: 1 + 3 + 3 2 = 13 
A = 3(1 + 3 + 3 2 ) + 3 4 (1 + 3 + 3 2 ) + 3 7 (1 + 3 + 3 2 ) 

2. Gọi E là tổng các số chẵn không vượt quá 2002, F là tổng các sô lẻ 
không vượt quá 2002. Hỏi hiệu E - F có chia hết cho 2 và cho 5 
không 

Hướng dẫn 

E = 2 + 4 + 6 +...+ 2002 có 1001 số hạng 

F = 1 + 3 + 5 +.+ 2001 có 1001 số hạng 

E - F = <2 - 1) + (4 - 3) +...+ (2002 - 2001) = 1001 
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§12. DẤU HIỆU CHI A HKT CHO 3. CHO 9 
A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

I I. Dấu hiệu chia hết cho 3: các số có tổng các chừ số chia hét cho 3 
thì chia hết cho 3 và chỉ những số đó mới chia hết cho 3 
2. Dấu hiệu chia hết cho 9: các sô có tổng các chữ số chia hết cho 9 
thì chia hết cho 9 và chỉ những số đó chia hết cho 9 

B. BÀI TẬP 

1. Điền số vào dâ'u * để: 

a) 3 * 4 chia hết cho 3 _ b) 7 ♦ 2 chia hết cho 9 _ 

Giải 

a) 3 * 4:3 => (7 + *)i3 => * e {2,5,8} 
b) 7*2:9^>(9 + *):9=>*e{0, 9 } 

I 2. Tìm số tự nhiên a, sao cho E = 123a là một sô' chia hết chõ 9 I 
Giải 

E:9=>l + 2 + 3 + a = 6 + a:9 vì 0 < a < 9 nên phải chọn a = 3 
E = 1233 _ 

3. Cho số A = 341ab. Tìm các chữ sô thích hợp thay cho a b để 

A!5 và A:9 _ 

Giải 

Á:9 => 3 + 4 + 1 + a + b = (8 + a + b):9 
A: 5 => b = 0,5 

* Nếu b = 0 => 8 + a + 0 = 8+ a!9 vì 0 < a < 9 nên phải chon a = 1 
Trong trường hợp này A = 34110 

* Nếu b = 5 => 8 + a + 5 = 13 + a!9 vì 0 < a < 9 nên phải chiọn a = 5 
Trong trường hợp này A = 34155 

I 4. Cho a e N*. Chứng minh rằng (4 a + l)(4 a + 2) chia hết cho 3 I 
Giải 

Ta có: 4* ; 4 a + 1 ; 4 a + 2 là 3 số tự nhiên liên tiếp nên có miột scố ?hia 
hết cho 3 nhưng 4 a /3 

Từ đó suy ra 4 a + 1 ; 4 a + 2 có một số chia hết cho 3 
Vậy (4 a +l)(4 a + 2 ); 3 
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[5. Chứng minh rằng 10 2(,n2 + 8 chia hết cho 3 và cho 9 j 

Giải 

Ta cú: lú'*-'""- h 8 -- 100.000 f 8 -- 100. ...08 

Vạv so’ 1 (»•'"'■ + 8 chia hòt cho 3 vá cho 9 vì rớ tông các chữ sổ là 9 
chia hết cho 9 và cho 8 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

Háy chọn cảu trả lời dùng 

Câu 1: Tòng cùa ba số tự nhiên liỏn tiếp chia hết: 

A Cho 9 B. Cho 2 va cho 3 c. Cho 3 

Câu 2: Tìm cáu sai trong các câu sau 

A. Số cỏ tông các chữ sô chia hét cho 3 thì chia hết cho 3 

B. Số chia hết cho 3 thì chia hết cho 9 
c Số chia hết cho 9 thi chia hét cho 3 

Cầu 3: Trong 3 sô' tự nhiên liên tiêp co đúng l sô 

A. Chia hết cho 3 B. Chia hết chù 9 C.Chia hết cho 5 

ĐÁP AN 

1 Cãũ" rr~Ị~ 2 ~|~3 ] 

Ị Chọn j c Ị Bị A 

D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Cho a e N tìm số dư của phép chia a 2 cho 3 

Hướns đẫn 

a 2 chia 3 dư 0 hoác 1 

2. Trong bôn sô' tự nhiễm hên tiếp bao giờ cùng có ít nhất hai số có hiệu 
chia hết cho 3 

Hướng dẫn 

Gọi aj, a 2 , a 3 , a 4 là 4 sô' tự nhiên liên tiếp, nếu chia các số này cho 3 
ta có: ai = 3q! + ri với 0 < T) < 3 

a 2 = 3q 2 + r 2 với 0 < r 2 < 3 

a 3 = 3qa + r 3 với 0 < r 3 < 3 

a 4 = 3q 4 + r 4 với 0 < r 4 < 3 

vì n, r 2 , r 3 , r 4 chỉ nhận một trong 3 giá trị 0, 1, 2 nên có ít nhất hai 
trường hợp băng nhau, giả sử ri = r 4 . 

Suy ra a 4 - ai = (3q 4 + r 4 ) - (3q., + r 4 ) = 3(q 4 - qi):3 
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§13. ƯỚC VẢ BỘI 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. ưức và b ôi: Nếu có sô tự nhiên a chia hết cho số tự nhiên b thì ta 
nói a là bội của b, còn b gọi là ước của a 

2. Cách tìm ưởc và bói 

ị * Ta có thế tìm các bội cua một sô bàng cách nhán số dó lầm lượt 
với 0, 1, 2. 3 

* Ta có thê tìm ước của a bằng cách lần lượt chia a cho các sô tự 
nhiên từ 1 dến a đề xét xem a chia hết cho những sỏ nà( 0 , khi 
đó các sỏ ây là ước cua a 

B. BÀI TẬP 

I 1. Tìm các sô' có 2 chữ sô' là bội của: a) 31; b) 27 — I 

Giải 

a) Lần lượt nhân 31 với 1, 2, 3.sao cho tích là một sô cỏ hai chữ sô 

ta được: 31, 62, 93 

b) Tương tự ta nhân 27 với 1, 2, 3. .. ta được: 27, 54, 71 

I 2. Tìm các sỏ có 2 chữ số là ưởc của: a) 48 b) 50 _ Ị 

Giải 

a) Chia 48 cho 1, 2,3....với các phép chia thực hiện được và thương là 
số có 2 chữ số ta được các số: 48, 24, 16, 12 

b) Tương tự ta chia 50 cho 1, 2, 3... ta được các số: 50, 25, 10 

I 3. Tìm tập hựp các sô tự nhiên sao cho a + 17 là bội của a + 2 Ị 
Giải 

Nếu a + 17 = (a + 2) + 15 là bội của (a + 2) =>45 là bội của a + 2 
=> a + 2 là ước của 15( với a + 2 > 2) => a + 2 € {3,5,15} 

Nếu: * a + 2 = 3 => a = 1 

* a + 2 = 5 => a = 3 

* a + 2 = 15 => a = 13 

Vậy ae {1,3,13} 

I 4. Tìm tập hợp các sô' tự nhiên a sao cho a + 3 là ưóc của 5a + 22Ị 
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Ta co: 5a + 22 = 5a + 1') + 7 - 5(a + 3) + 7 vi a + .'i 3 la ước cua 
ứa + 22 nôn là ước cùa 7 :■ IU 3 e {7} hay a + 3 = 7 a = 4 hay 

■»< w _ 

5. ( ho số tự nhiên X = 3 + 3“ + 3' + 3 4 + 3 :> + 3® + 3 7 + 3 h 

a) X là sô chẵn hay lẻ ; 

b) X có phái là bội của 10 không? 

Giải 

a) X là tông của một số chẳn (8 số) các sô lé nên là một sỏ chán 

b> X = 3 + 3 + 3 :i + 3 ‘ + 3 5 + 3® + 3 7 + 3 8 

= 3 + 3 3 + 3 2 + 3 4 + 3 5 + 3 7 + 3® + 3® 

= 3(1 + 3 2 ) + 3 2 ( 1 + 3 2 ) + 3’( 1 + 3 2 ) + 3 e (3 + 3 2 ) 

= (1 + 3) 2 (3 + 3 2 + 3 5 + 3®) = 10(3 + 3 2 + 3 r ’ + 3 6 ) : 10 
Vậy X là bội của 10 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

Câu 1: Cho X =y.z với X € N*. Tìm câu đúng trong các câu sau 

A. y, z là ước của X B. X là bội của y và z 

c Hai trường hợp A và B đều đúng 

Càu 2 : Tim tập hợp các số tự nhiên X sao cho X e B(0; 2) và X < 10. Hãy 
chọn cảu trá lời đúng trong các câu sau: 

A. {2,4,6,8} B. {0,2,4,6,8} c. {0,2,4,6,8,10} 

Câu 3: Gọi E là tập hợp các bội của 2 nhỏ hơn 10, F là tập hợp các bội 
của 4 nhó hơn 10. Hãy tìm câu đúng trong các cáu sau 
A. E r F B. F c E c. F = E 

ĐÁP ÁN 


Cáu 

1 

2 

3 

Chọn 

c 


B 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Tim số tự nhiên n sao cho n + 3:(n - 1) 

Hướne dẫn 

n + 3 = (n-l) + 4=>n-llà ước cua 4 và n > 1 => n e {2,3,5} 

2. Chúng minh rằng số tự nhièn aaa chia hết cho 3 

Hướng- dẫn 
aaa = lOOa + lOa + a = 1 lla = 3.37a 
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§14. số NGUYÊN TỐ, Hựp số. 
BẢNG SỐ NGUYÊN Tố 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Số nguyên tố, Hợp số: Sô' nguyên tố là sô' tự nhiên lớn hơn 1, 
chỉ có hai ước là 1 và chính nó. Hợp sô là sô tự nhiên lớn hơn L, có 
: nhiều hơn hai ước 

Chú ý ; 

a) Số 0 và số 1 không là sô nguyên tố và cũng không là hợp số 

b) Các sô' nguyên tố nhỏ hơn 10 là 2, 3,5, 7 

c) Sô' nguyên tô' nhỏ nhát là 2 và cũng là số nguyên tô chẩn duy 
nhất. 

B. BÀI TẬP 

Ị 1. Chứng minh rằng A = 2001 X 2002 X 2003 X 2004 + 1 là hựpjỊỐ I 
Giải 

Tích: 2001 X 2004 là sô' có chữ sô tận cùng bằng 4 
2002 X 2003 là số có chữ số tận cùng băng 6 
Suy ra: 2001 X 2002 X 2003 X 2004 là sô' có chữ sô' tận cùng bàng 4 

Vậy: A là số có chữ số tận cùng báng 5 nên Ai5 hay A là hợp số. 

2. Tìm sô tự nhiên có 4 chữ sô giống nhau sao cho nó chỉ có 

* hai ước là các số nguyên tố _ 

Giải 

Gọi M = aaaa là sô' có 4 chữ sô' giống nhau: 

M = lOOOa + lOOa + lOa + a = lllla = ll.ioia vì 11 và 101 đều 
là sô' nguyên tố. Suy ra a = 1 

Vậy M = 1111 _ 

3. Nếu p là số nguyên tố lớn hơn 3 và 2p + 1 cũng là số nguyên 

tỏ' Chứng tỏ răng 4p + 1 là hỢp sỏ _2_ _ 

Giải 

p là số nguyên tô' lớn hơn 3 nên 4p/3 o 4p + 2 = 2(2p + l)/3 
Nhưng 4p, 4p + 1, 4p + 2 ià 3 số tự nhiên liên tiếp nên phải có ít 
nhất một số chia hết cho 3. 

Vậy 4p + 1:3 và4p+l>4x3 + l = 13 
Nên 4p + 1 là 1 hợp số 


32 







Ị 4. Tim sò tự nhiên a đẻ 28 + 7" là sô nguyên tô 
Giải 

Nếu a = 0 thì 28 + 7° = 28 + 1 = 29 là số nguyên tố 
Nếu a * 0 thì 28 + 7 a = 4 X 7 + 7 a : 7. 

Vậy số 28 + 7 a là một số nguyên tỏ khi a = 0 

I 5. Chứng minh rằng sỏ abcabc là bội của 7, 11 và 13 
Giải 

abcabc = abc. 1000 + abc = abc (1000 + l) = abc.1001 = abc.7.11.13 
Vậy abcabc là bội của 7, 11, 13 

c. CÀU HỎI TRẮC NGHIỆM 


Cảu 1: Trong tập hợp N các số tự nhiên sô 0 và số 1 là: 

A. Sô' nguyên tố B. Hợp số 

c. Không phải số nguyên tô' cũng không là hợp số 
Cầu 2: Sô' 2 là số nguyên tố 

A. Nhỏ nhất B. Chẵn duy nhát c. Cả 2 câu trên đều đúng 
Cảu 3: Trong tập hợp N các số tự nhiên: 

A. Mọi số chẵn dều là hợp số 

B. Tất cả các số nguyên tố là sô' lẻ 

c. Các sô nguyên tô lớn hơn 2 đều là sô lẻ 
ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

c 

c 

c 


D. TOÁN Tự LUYỆN 


1. Chứng tỏ rằng sô' tự nhiên có 6 chữ số giông nhau là một hợp số 

Hướng dẫn 

M = aaaaaa = a.111111 = 21.5291a 

2. Cho số E = 11 .....1 . Hỏi E là số nguyên tô' hay hợp sô' 

2002 chữ số 1 


Hướng dẫn 

E = 11.1 = ÌO 2001 + io 2000 +........+ 10 3 + 10 2 + 10 + 1 

2002 chừ số 1 

= (10 + 1) + 10 2 (1 + 10) +...+ io 2000 (i + 10) 

= 11(1 + 10 2 ÌO 200 ) ỉ 11 
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§15. PHẦN TÍCH MỘT số RA 
THỪA SỐ NGCỶÊN Tố 


A. KIẾN THỬC Cơ BẢN 

Phân tích một sô' tự nhiên lớn hơn 1 ra thừa số nguyên tô' là viết sô' 
đó dưới dạng một tích các thừa sô' nguyên tô' 

Chú ý : 

a) Dạng phân tích ra thừa sô nguyên tô' của mỗi số nguyên tô' là 
chính sô' đó 

b) Mọi hợp sô' đều phân tích được ra thừa sô' nguyên tô' 

B. BÀI TẬP 

I 1. Chứng tỏ rằng 105 là tích của ba sỏ' lẻ liên tiếp _ I 

Giải 

Phân tích 105 ra thừa sô' nguyên tố ta có: 105 = 3.5.7 
3, 5, 7 là 3 số lẻ liên tiếp 

I 2. Tìm sỏ' tự nhiên A biết rằng; A 2 = 28224 I 

Giải 

Phân tích sô' 28224 ra thừa sô' nguyên tố ta có: 28224 = 2 6 .3 2 .7 2 

= (2 3 .3.7) 2 = A 2 => A = 2 3 .3.7 = 168 _ 

I 3. Tìm tập hợp các ưđc của sô' 48 I 

Giải 

Ta có: 48 = 2 4 .3 

* Ước của 2 4 và 3: 1 ; 2 ; 4(= 2 2 ) ; 8(= 2 3 ) ; 16(= 2 4 ) 

1 ; 3 

* Nhân từng sô' ở hàng thứ 2 với từng số ở hàng thứ 1 ta có bảng 
gồm các ước của 48 

1 2 4 8 16 

3 6 12 24 48 . 

Vậy: Ư(48) = {1,2,3,4,6,8,12,16,24,48} 

I 4. Chứng tò rằng xyxy là một hựp số 
Giải 

xỹxỹ = lOOxỹ + xỹ = lOlxỹ = 3.37xỹ 
Vậy xyxy là một hợp sò' 
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Ị 5. Chứng tò rằng tổng của 4 sô tự nhiên Hen tièp là một hựp sỏ I 
Giải 

Gọi a, a + 1, a + 2, a + 3 là 4 sô tự nhiên liên tiếp 

Ta có: a + (a + 1) + <a + 2) + (a + 3) = 4a + 6 = 2(2a + 3)! 2 

và 2a + 3 > 3 

Vậy: Tổng của 4 sô tự nhiên liên tiếp là một hợp sô 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

Cầu li Trong các số sau đây số nào là số nguyên tố: 191, 303, 751, 621. 
Hãy chọn câu đúng trong các cáu sau: 

A. 303 B. 191 và 751 c, 621 

Câu 2: Có 3 sô lẻ liên tiếp đều là số nguyên tế hãy chọn câu đúng trong 

các cáu sau: 

A. 1, 3, 5 B. 11, 13, 15 c. 3, 5, 7 

Cáu 3. Chọn câu đúng trong các cảu sau: 

A. Mọi số nguyên tố đều lẻ 

B. Có hai sô tự nhiên liên tiếp đều là số nguyên tố 
c. Tồng hai số tự nhiên liên tiếp là một h«p số 

ĐÁP ÁN 


Cáu 1 1 

2 

3 

Chọn 1 B 

C 

B 


D TOÁN Tự LUYỆN 

1. Chứng tỏ rằng nêu p là sô nguyên tố lớn hơn 3 thì: (p - lXp + 1) :4 

Hướne dẫn 

p - 1, p, p + 1 là 3 sổ tự nhiên liên tiếp. Vì p là sô' nguyên tố lớn hơn 
3 nên p là số lẻ 

Vì p lẻ nên p - 1, p + 1 là 2 sô' chẩn liên tiếp => (p - l)(p + 1) 14 

2. Tìm số nguyên tố p sao cho p + 94 và p + 1994 đều là sò' nguyên tô' 

Hướne dẫn 

p = 3=>p + 94 = 97 vàp + 1994 = 1997 là các sô nguyên tố. 

Nêu p là sô nguyên tô lớn hơn 3 
Nếu p = 3k + 1 => p + 1994 = 3k + 1995 :3 
p = 3k + 2 => p + 94 = 3k + 96 :3 
Vậy p = 3 là sô' nguyên tô' duy nhất thỏa đề bài 
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§16. ƯỚC CIIIỈMG VẢ BỘI CHUNG 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. ước chung: ước chung của hai hay nhiều sô' là ước của tất cả các 
số dó X £ Ưc (a, b) nếu a! X và b: X 

Ị X 6 ưc (a, b, c) nếu a: X và b: X và c: X 

2. Bội chung: Bội chung của hai hay nhiều số là bội của tất cả các số 
đó X e BC (a, b) nếu xla và xlb 

X € BC (a, b, c) nếu X: a, X: b và X: c 

Chú ý : Giao của hai tập hợp là một tập hợp gồm các phần tử chung 
của hai tập hợp đó 

B. BÀITẶP 



Giải 

Ta có: 999 = 3 3 .37 

=> ư (999) = {1,3,9,27,37,111,333,999} 

555 = 3.5.37 

=> ư (555) = {1,3,5,15,37,111,185,555} 

Vậy: ư (999,555) = ư (999) n ư (555) = {1,3,37,111} 
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I 4. Tìm bội sỏ chun g nhỏ hơn 50 củn hai sô 6 và 8 
Giải 

13(6) = {0,6.12,18,24,30,36,42,46.54,,..} 

B(8) = {0.8,16,24,32,40,48,56.. } 

Gọi A là bội chung nhỏ hơn 50 cua 6 và 8 ta có: A = {0,24,48} 
I 5. Tì m bội chung của 4, 5 và 7 

Giải 

B (4) = {0,4,8,.140,.} 

13 (5) = {0,5,10,.140,.} 

B (7) = {0,7,14.140,.} 

Vậy bội chung của 4, 5 và 7: BC(4,5,7) = {0,140,280,.} 


c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

Cáu 1 Hai tập hợp X và Y được minh họa bằng biểu đồ Ven như hình 
dưới. Hãy chọn câu đúng trong các câu sau: 

A. X = {a;b;l}; Y = {d;f;h} \ 

y' m o / .\ *d )—Y 

XnY = {c;0} /« ( ị) 'ĩJ 

B. X = {a;b;l;0;c};Y = {c;0;d;f;h} V‘l 
XnY = {c;0} 

c. X = {a; b; c; 0} ; Y = {c; 0; h; d; f } 

X n Y = {c; 0} 

Câu 2 : Tập hợp các ước chung của ba sô' 3, 5, 7 có bao nhiêu phần tử 

A. Ưc (3, 5, 7) chỉ có 1 phần tử 

B. ưc (3, 5, 7) = 0 

c. ưc (3, 5, 7) có vô số phần tử 
Cầu 3 : Nếu E là tập hợp con của F ( E c F) và E * 0 thì: 

A. E n F = 0 B.E n F = F C.E n F = E 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

A 

c 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Gọi E là tập hợp các số tự nhiên chia hết cho 2. F là tập hợp các sô tự 
nhiên chia hết cho 4. Tìm E o F 

Hướne dẫn 

F = {4,8,12...} 

2. Tìm tất cả các số tự nhiên n sao cho: n 2 + 3n + 1 chia hết cho n - 1 

Hướne dẫn 

Nếu n 2 + 3n.+ 1 :(n - 1) với n > 1 

=>n 2 -n + 4n-4 + 5 = n(n - 1) + 4(n - 1) + 5 : (n -1) 

=> 5 : (n — 1) => n = 2,6 

17. líớc CHUNG LỚM NHẤT 
A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

I 1. Ước chung lớn nhất (ƯCLN): ước chung lớn nhất của hai hay 
i nhiều số là số lơn nhất trong tập hợp các ước chung cùa các số đó. 

2. Tìm ước chung lớn nhất bằng cách phân tích các sô ra thừa 
sô' nguyên tố: Muốn tìm ƯCLN của hai hay nhiều số lớn hơn 1, ta 
thực hiện ba bước sau: 

|ị Bước 1: Phân tích mỗi sô' ra thừa số nguyên tô' 

Bước 2: Chọn ra các thừa sô' nguyên tò' chung 

Bước 3: Lập tích các thừa sô' đà chọn, mỗi thừa sô' lấy với số mũ 

nhỏ nhất của nó. Tích thừa số đó là ƯCLN phải tìm 

Chú Ý : 

I a) Nếu các sô' đã cho không có thừạ sô' nguyên tô' chung thì ƯCLN 
của chúng bằng 1. Hai hay nhiều số có ƯCLN bàng 1 gọi là các 
* sô' nguyên tô' cùng nhau 

b) Trong các sô' đã cho, nếu số nhỏ nhất là ước của các số còn lại 
thì ƯCLN của các số đã cho chính là sô' nhỏ nhát ấy 

3. Cách tìm ước chung thông qua tìm ƯCLN. Đế tìm ước chung của 
các sô' đã cho, ta có thể tìm các ước cùa ƯCLN của các số đó 
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B. BÀI TẬP 

1. Chửng tỏ rằng tích của ba sô tự nhiên liên tiếp chia hết""I 

cho (> __I 

Giải 

Gọi n, n + 1, n + 2 là 3 số tự nhiên liên tiếp tích của chúng là: 
p = n(n + 1 )(n + 2) 

Ta có: 

* Tích 2 sô' tự nhiên liên tiếp n(n + 1) : 2 => p:2 

* Trong 3 số tự nhiên liên tiếp có một sô chia hết cho 3 p:3 

Vì 2 và 3 là hai sô nguyên tố cùng nhau nên p:6 

2. Chứng tỏ rằng: 

a) Trong năm sô tự nhiên liên tiếp có một sô chia hết cho 5 

b) Tích năm số tự nhiên liên tiếp chia hết cho 120 

Giải 

a) Gọi n - 2, n - 1, n, n + 1, n + 2 là năm số tự nhiên liên tiếp 

* Nếu ni 5 bài toán đã được giải 

* Nếu n chia 5 dư 1 thì n - 1:5 

* Nếu n chia 5 dư 2 thì n - 2: 5 

* Nếu n chia 5 dư 3 thì n + 2:5 

* Nếu n chia 5 dư 4 thì n + 1:5 

Bài toán đã được chứng minh 

b) Gọi p = (n - 2)(n - l)(n)(n + l)(n + 2) 

Giả sử n chẵn thì tích 3 số chẵn liên tiếp (n - 2)n(n + 2); 8 =? pi 8 
Từ kết quả câu a/ => p: 5 

n, n + 1, n + 2 là 3 số tự nhiên liên tiếp nên có một số chia hết 
cho 3 => pi 3, nhưng: 8, 5, 3 là 3 số nguyên tố cùng nhau 
Vậy p 18.5.3 hay p ỉ 120 

I 3. Tìm sô tự nhiên n sao cho n - 1 là ước của n + 2 I 

Giải 

n - 1 là ước của n+2 ^>n + 2:(n-1) => (n - 1) + 3:(n - 1) => 3: (n— 1) 
Nếu n - 1 = 3 => n = 4 
Nếu n - 1 = 1 =5 n = 2 

4. Chứng tỏ rằng hai số 2n + 1 và 4n + 3 là 2 số nguyên tố cùng 
nhau vởi Vn e N_ 
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Giải 


Gọi d 6 ưc (2n + 1, 4n + 3) 

=> (4n + 3) : d và (2n + 1) : d 

=> (4n + 3) - 2(2n + 1) ; d => (4n + 3 - 4n - 2) : d => 1: d => d = 1 
=> ưc {2n + l,4n + 3} = {1} 

Vậy 2n + 1 và 4n + 3 là hai sô' nguyên tố cùng nhau _ 

I 5. Tìm số tự nhiên n sao cho 12n + 3 có một ưởc là 5 I 

Giải 

Theo đề bài ta có: (12n + 3):5 => [lOn + (2n + 3)1 :5 => 2n + 3!5 
=> (2n + 3 - 5) 15 => 2n - 2 = 2(n - 1) 15 
Vì (2 5) = 1 => (n - 1)15 =>n = 5k+ 1, k € N 

c. CÂU 4ỎI TR \c NGHIỆM 

Cầu 1 . Ưtìc chung lớn nhất của 75 và 105 là: 

A. 15 B. 5 c. 25 

Cầu 2 . Tron Ị các t 'ường hợp sau đây, hãy chỉ ra trường hợp nào có các số 
là số ng lyên ti cùng nhau. 

A. 1250 và 1375 B. 11 và 13 c. 24 và 27 

Cầu 3 . Cho a, b là hai số nguyên tố cùng nhau nếu cia, cib thì: 

A. c/(a-b) B. ci(a + b) C.,cia.b 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

c 

B 

c 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Tìm ƯCLN (4a + 3, 5a + 7) với Va e N 

Hướng dẫn 

Gọi d e ƯCLN (4a + 3, 5a + 7) => 4(5a + 7) - 5(4a + 3) id => d =1 
hoặc d = 13 

2. Cho a + b = 186 và ƯCLN (a, b) = 31 Va,b e N. Tìm a, b 

Hưởne dẫn 

Đặt a = 31x và b = 31y 
Với x,y e N và (x, y) = 1 

=> 31(x + y) = 186 => x + y = 6 => X = 5, y = 1 hoặc X = 1, y = 5 
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§18. BỘI CHUNG Nllỏ NHẢ I 


A. KIÊN THỨC Cơ BẢN 

1. Bội chung nhỏ nhất (BCNN): Bội chung nhỏ nhất cùa hai hay 
nhiều sô' là số nhỏ nhất khác 0 trong tập hợp các bội chung của các 
số đó. 

Chú ý: Mọi số tự nhiên đều là bội của 1. Do đố với mọi số tự 
nhiên a và b (khác 0) ta có: BCNN (a, 1) = a, BCNN (a, b, 1) = 
BCNN (a, b) 

2. Tìm bội chung nhỏ nhất bằng cách phân tích các sô' ra thừa 
sô nguyên tố: muốn tìm BCNN của hai hay nhiều sô lớn hơn 1, ta 
thực hiện ba bước như sau: 

Bước 1 : Phân tích mỗi sô' ra thừa số nguyên tố 
Bước 2 : Chọn ra các thừa số nguyên tố chung và riêng 
Bước 3 : Lập tích các thừa số đã chọn, mỗi thừa số lấy với sô' mũ 
I lớn nhất của nó. Tích đó là BCNN phải tìm 

3. Cách tìm bội chung thông qua BCNN. Đê tìm bội chung các sô' 
đả cho, ta có thể tìm các bội của BCNN của các sô' đó 

B. BÀI TẬP 

I 1. Tìm BCNN (45, 75) I 

Giải 

Ta có: 45 = 3 Z .5 

_ 75 = 3.5 2 => BCNN (45, 75) = 3 2 .5 2 = 225 _ 

I 2. Tim BCNN (56, 70, 126) 1 

Giải 

Ta có: 56 = 2 3 .7 ; 70 = 2.5.7 ; 126 = 2.3 2 .7 

=> BCNN (56, 70, 126) = 2 3 .3 2 .5.7 = 2500 _ 

3. Tìm số tự nhiên nhỏ nhất, biết rằng khi chia số dó cho 36, 40 

và 42 thl có sỏ dư lần lượt là 34, 38, 40 _ 

Giải 

Gọi a là số tự nhiên phải tìm. Theo đồ bài ta có: 
a : 36 có sô' dư là 34 => a + 2 : 36 

a : 40 có sô' dư là 38 => a + 2 : 40 

a : 42 có số dư là 40 => a + 2 : 42 

Vậy a + 2 là BCNN (36. 40, 42) = 2520 => a + 2 = 2520 => a = 2518 
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I 4. Chứng minh rằng BCNN (a, b).ƯCLN (a, b) = ab 
Giải 

Đật d = ƯCLN (a, b) ta có: a = md, b = nd với (m, n) = 1 
=> BCNN (a, b) = m.n.d 

=> BCNN (a, b) . ƯCLN (a, b) = (m.n.d)d = md.nd = ab 
Vậy BCNN (a, b). ƯCLN (a, b) = ab 

5. Tìm hai số tự nhiên a, b biết rằng: 
a.b = 8400 và BCNN (a, b) = 420 
Giải 

BCNN (a, b) = 420 => 420: a và 420: b 

Đặt a,= — vàb,=^ thì ƯCLN (a,, bj) = 1 
a b 

Ta có: ai .b x = ^.^ = mà a.b = 8400 (gt) nên ai.bi = 21 

a b a.b 

vì ai và bi là 2 số nguyên tố cùng nhau nên ta có: ai = 3; bi = 7 hoặc 
ai = 7; bi = 3 

Vậy hai số phải tìm là: 140 và 60 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn câu trả lời đúng 

Câu 1 . Trong các số tự nhiên sau, số nào là BCNN (3, 5, 8) ? 

A. 240 B. 120 c. 360 

Cầu 2 ; Cho X e N, nếu nhân X với 2 rồi trừ đi 8 sau đó chia cho 3 thì 
được 4. Vậy: 

A. X = 8 B. X = 10 

c. X = 12 D. Một kết quả khác 

Cầu 3 : Viết tập hợp sau bằng cách liệt kê các phần tử 
E = {xeN/3oĩxvl2ixj 

A. E = {1;2;3;6} B. E = {2;3;6} c. E = {1;2;6; 12} 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

B 

A . 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Một hầy bò có số bò I.hiòu hơn 700 nhưng ít hơn 800. Nếu đếm bò 
từng 8 con một, từng 12 con một hoác từng 15 con một thì luôn luôn 
dư 7 con. Hỏi đàn bò cỏ bao nhiêu con bò. 

Hướng dẫn 

Gọi a là số con bò phi-i tim 700 < a < 800 
Ta có: (a 7Ó8, <a - 7)! 12, (ạ - 7>: 15 
> (a 7) t I'C (8, 12, 15) 

2. Tìm một số nhỏ nhất và một số lớn nhất trong khoảng từ 20.000 đến 
35000 biết rằng trong phép chia hai sô đó cho 36, 54 và 90 đều có số 
dư là 12 

Hướne dẫn 

Đặt vấn đề như bài 1 

BÀI TẬP ÔN CHIƠNG I 

1. Cho tập hợp A = {a.b,c,d}. Cho biết B c A, B < 0, a í B, c í B xác 
định B. Vẽ biểu đồ ven 

2. Tâp hợp E = Ịx N / 12 < 5x < 25} . Hãy viết tập hợp E bằng phương 
pháp liệt kê các phần tử. 

3. Tìm số tự nhiên n í ao cho (2n + 7): (n + 1) 

4. Cho hai số abc và đe? , đều không chia hết cho 37, nhưng abc + def:37 
Giả sử abc < def . Chứng minh: ãbcde? : 37 

5. Chứng tỏ ràng 3n 2 + 9n + 7 không chia hết cho 6 

6. Một số khi chia cho 3 thì dư 2, khi chia cho 5 thì dư 4. Hỏi sô này khi 
chia cho 15 thì dư bao nhiêu 

7. Tim số tự nhiên có hai chữ sô lớn gâp 8 lẩn tông hai chữ số của nó. 

8. Tim hai số tự nhiên a, b biết rằng: ƯCLN(a,b) = 36 và BCNN(a,b)=756 

9. Một khu vườn hình chõ nhật dài 120m, rộng 48m. Trường định trồng 
thêm cây xung quanh vườn (mỗi góc có một cây) sao cho khoảng cách 
giữa hai cây bàng nhau. Hỏi khoảng cách lớn nhất giừa hai cây là bao 
nhiêu? ít nhất trồng được bao nhiêu cây ? 
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10. Có 3 chiếc thuyền, thuyền thứ nhất cứ 6 ngày cập bến một lần, 
thuyền thứ hai cứ 5 ngày và thuyền thứ ba cứ 10 ngày. Nếu ba thuyền 
cùng cập bến một lần thì sau đó mấy ngày: thuyền thứ nhất cùng cập 
bến với thuyền thứ hai, thuyền thứ nhát với thuyền thứ 3, thuyền thứ 
hai với thuyền thứ 3, và ba thuyền cùng cập bến một lần 

Hướng dẫn và đáp số 

1. B = {b,d} 

2. E = {3 ; 5} 

3. n = 0, 4 

4. 1000abc + def = 999abc + (abc + def) = 37.27ạbc + (abc + def Ị 

5. 3n 2 + 9n + 7 = 3n 2 + 3n + 6n + 6+ l = 3n(n + 1) + 6(n + 1) + 1 

6. Gọi n là số phải tìm 

(n + 1)13 ; (n + 1)15 ; ca, 5) = 1 
(n + 1): 15 => n chia cho 15 dư 14 

7. Số đó là 72 

8. 252 và 108 

9. Khoảng cách lớn nhất là ƯCLN (120, 48) = 24 
Số cây: (120 + 48).2 : 24 = 14 

10. Thuyền một và thuyền ba cùng cập bến liền tiếp theo: BCNN(6, 5) 
Thuyền hai và thuyền ba: BCNN (5, 10) 

Thuyền ba và thuyền 1: BCNN (6, 10) 

Cả ba thuyền: BCNN (5, 6, 10) 
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CHƯỜNG II 


§1. LÀM QUEN VỚI SỐ NGUYÊN ÂM 

A. KIẾN THỨC Cơ BAN 

ấ. Sô nguyên âm: Bẽn cạnh các số tự nhiên, người ta còn dùr 
với dấu đăng trước như: -1, -2, -3... (đoc là âm 1, âm ! 
hoặc trừ 1, trừ 2, trừ 3.J Những số như thế được gọi là sc 
âm. 

2. Trục số: Ta biểu diẻn các số nguyên ám trên tia đối của I 
ghi các só' -1, -2, - 3 

B. BÀI TẬP 

I 1. Biểu diễn các sô sau trèn trục sỏ: -4; -2; 3; 4; 0 _ 

Giải 

~—4 -2 0 3 4 


2. A B c 

-4 0 4 

Các điểm A, B, c ở hình vẽ trên biểu diển những sô n 


Giải 

A B c 


-4 -3 

-ì Ó 

2 4 


Điểm A biểu diễn sô' 

-3 



Điểm B biểu diễn số 

-1 



Điểm c biểu diễn sô 

2 



3. Ghi các số -3, -4, 

-5 vào trục 

số ở hình sau 

1 

-6 

-2 -í 

0 12 

J 


Giải 


-5 -4 -3-2-1 0 1 2 

Ghi lần lượt từ phải qua trái -3, -4, -5 ta được như hình trên 

4. Vẽ một trục sô' và cho biết những điểm năm cách điểm -1 ba 
dờn vị bốn đơn vị_ 







Giải 


-5-4 -10 2 3 

* Những điếm cách điểm -1 ba đơn vị là điểm -4 và điểm 2 

* Những điểm cách điểm -1 bón đơn vị là điểm -5 và điểm 3 

I 5. Vẽ trục số và ghi những diểm nằm giữa hai điểm -5 và 1. ~~Ị 

Giải 

* -5 -4 -3-2-10 1 

Nhừng điểm nằm giữa hai điếm -5 và 1 là: -4, -3, -2, -1, 0 

§2. TẬP HỢP các số nguyên 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Số nguyên 

! • Các số tự nhiên khác 0 còn gọi là số nguyên dương. 

• Các số -1, -2, -3, - là các sô nguyên âm 

Ị • Tập hợp {... - 3; —2; —1;0; 1; 2; 3...} gồm các sô nguyên âm, số 0 và 
các số nguyên dương là tập hợp các sô' nguyên. Tập hợp các sô 
nguyên được ký hiệu là z . 

Chú ý - 

* Sô 0 không phải là số nguyên âm và cũng không phải là sô nguyên 
dương. 

* Điểm biểu diễn số nguyên a trên trục số gọi là điểm a 

2. Số đối: Trên trục số các điểm 1 và -1; 2 và -2; 3 và -3 cách đều 
điểm 0 và nằm hai phía của điểm 0. Ta nói các số 1 và -1; 2 và -2; 
3 và -3 là các số đôi nhau. 1 là số đôi của -1; 1 là số đối của 1; 2 
là số đối của -2; -2 là sô đối của 2. Trường hợp đặc biệt: số đối 
của 0 là 0. 

B. BÀI TẬP 

1. Trên trục số sau đây biểu diển các điểm -1, 2. Hãy ghi điểm 

biểu diễn của các số: sô' 0 , sô' dối của -1 và sô' đối của 2. 


1 2 
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Giải 


- 2-1 0 1 2 

* Hiếm 0 cách điếm 2, hai đơn vị vồ bén trái và điếm -1 một đơn VỊ 
về bên phải 

* Đicm 1 biểu diễn số đối cùa 1 cách điểm 0 một dơn vị về bẽn phải 

* Điểm 2 biểu diễn số đối cua 2 cách điểm 0 hai đơn vị về bên trái. 


2. Cho tập hợp E = {-5; 7 
sô dôi của các phần tử 

;0;2;4} viết tập hợp F các phần tử là 

của E 



Giải 

Sô đỏi của -5 

là 5 


Số đối của -7 

là 7 


Số đối của 0 

là 0 


Số đối của 2 

là -2 


Số đối của 4 

là -4 


Vậy tập hợp F 

= {5; 7; 0; -2 

!;-4} 


3. Chứng tò rằng tập hỢp các sỏ tự nhiên N là tập hỢp con của 
tập hỢp các số nguyên z 


Giải 

Ta biết: 

* Các số tự nhiên khác 0 còn được gọi là số nguyên dương 

* Tập hợp gồm sô' nguyên âm, số 0, số nguyên dương là tập hợp các 

số nguyên. Vậy mọi phần tử của tập hợp N đều thuộc tập hợp z 
nên: N c z _ 

4. Gọi z+ là tập hựp các số nguyên dương. Chứng minh răng : 

_ z+ = N _ 

Giải 

Ta có: N* = {1,2,3...} 

z + ={1,2,3...} ' 

Suy ra: * Mọi phần tử của N* đều thuộc z + 

* Mọi phần tử của Z t đều thuộc N* 

Vậy: N* e z, và z, c N* => N* = Z-, _ 

I 5. Viết tập hựp E các sô' nguyên âm lẻ có một chữ sô I 

Giải 

E = {-9, -8, -7, -6, -5, -4, -3, -2,-1} 
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§3. THỨ Tự TRONG TẬP HỢP CÁC số NGlĩY ÊN 
A. KIẾN THỨC cd BẢN 

1. So sánh hai số nguyên: Khi biểu diễn trên trục số (nằm ngang), 
điểm a nằm bên trái điểm b thì số nguyên a nhỏ hơn số nguyên b. 
Chú ý: Số nguyên b gọi là số liền sau của số nguyên a nếu a < b và 
không có sô' nguyên nào nằm giữa a và b (lớn hơn a và nhỏ hơn b). 
Khi đó ta cũng nói a là số liền trước của b. Chẳng hạn -5 là số liền 
trước của -4 

2. Giá trị tuyệt đối của một số nguyên. 

Khoảng cách từ điểm a đến điểm 0 trên trục số là giá trị tuyệt đối 
của sô' nguyên a. 

Nhận xét: 

* Giá trị tuyệt đối của số 0 là số 0 

* Giá trị tuyệt đối của một sô' nguyên dương là chính nó. 

* Giá trị tuyệt đôi của một sô' nguyên ầm là sô' đôi của nó (và là 
một sô' nguyên dương) 

* Trong hai sô' nguyên âm, số nào có giá trị tuyệt đối nhỏ hơn thì 
lớn hơn. 

* Hai số đối nhau có giá trị tuyệt đối bằng nhau. 


B. BÀI TẬP 



Giải 

a) -3 < 5 b) -3 > -5 c) 7 > -8 d) 6 > -6 



Giải 


Trước hết ta sắp xếp các số nguyên âm: sô' có giá trị tuyệt đối lớn sắp 
trước. 

Tiếp theo là các số nguyên dương: sô' có giá trị tuyệt đối nhỏ sắp 
trước 

Kết quả ta có dãy số: -5, -1, 0, 2, 4, 7 
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3. Viết tập hợp các sô nguyên sau theo cách liệt kê các phần 
tử của tập hựp. 

a) E = {x € z/- 5 < X < 2} b) F = Ịx e z/|x| < 3} 

Giải 

a) Tập hợp E gồm các số nguyên lớn hơn -5 và nhỏ hơn 2 
nên: E = {-4,-3,-2,-1,0,1} 

b) Tập hợp F gồm các sô' nguyên có giá trị tuyệt đối nhỏ hơn 3 gồm 
các số: -2, 2, 0, -1, 1 

nèn: F = {-2,-1,0,1,2} 

4. Trong mỗi trường hựp dưới đây, hãy gạch chéo phần trục số 
không chứa các điểm biểu diễn các sô' nguyên thỏa mãn 
diều kiện dã cho 

a) -3 < X < 4 b) X < 2 

Giải 

a) -Ị-+-H-+■-. VXXKƯXƯM > 

-3 -2 -10 12 34 

Phần không gạch chéo gồm các điếm biểu diễn các sô' nguyên -2, 
-1, 0, 1, 2, 3 

b) _♦ ♦_ tmmmu > 

-2 -1 0 0 12 

Phần không gạch chéo biểu diễn các số nguyên có giá trị tuyệt đối 
nhỏ hơn 2 gồm có sô' -1, 0, 1 

5. Xác định sô nguyên: 

a) Nhỏ nhất có hai chữ số b) Lớn nhất có hai chữ số 
Giải 

Ta biết: 99 là sô nguyên lớn nhât có hai chữ số. Từ đó suy ra: 

a) Sô' nguyên nhỏ nhất có hai chữ số là -99 

b) Số nguyên lớn nhâ't có hai chữ số là 99 






c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng 

Cầu 1 : Với mọi sô nguyên a, b ta có: 

A. |a| = |b| nếu a = b 

B. |a| = |b| nếu a = -b 
c. Hai câu trên đều đúng 

Cầu 2 : Hãy chọn câu phát biểu sai trong các câu sau: 

A. a e N => aeZ 

B. |a| > 0 Va e z 

c. |a{ .»|bỊ =-> a > b Va,b e z 

Cầu 3 . Gũi trị tu; ệt đối của một số nguyên a: 

A. Là một sô tự nhiên 

B. Là một số Iguyên 
c. Câu \ và B đều sai 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

c 

c 

A 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Cho 2 tập hợp A = {-4,-3,-2,-1,0,1,2} B = {-3,-2,-l,0,1,2,3} 

a) Tìm A n B 

b) Viết tập hợp A n B bằng cách nêu tính chất đặc trứng của các 
phần tử. 

Hướne dẫn 

a) AnB = {-3,-2,-1,0,1,2} 

b) A n B= {x e z/-3 á X < 2} 

2. Cho tập hợp A = {-3,-7,2,5} 

a) Viết tập B có các phần tử là sô đối các phần tử của tập hợp A. 

b) Viết tập hợp c có phần tử là giá trị tuyệt đối của các phần tử của 
tập hợp A. 
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a) B = {3,7,-2,-5} 


Hướne dẫn 

b) c = {3,7,2,5} 





§4. CỘNG HAI SỐ NGUYÊN CÌING »;ù 
§5. CỘNG HAI SỐ NGU YẾN KHẮC l»Ất 

A. KIẾN THỨC Cơ BAN 

]. Cộng hai sô nguyên (ỉương: Cộng hai số nguyên dương chính là 

cộng hai sô tự nhiôn khác 0 

2. Cộng hai sô' nguyên ăm: Muốn cộng hai sô nguyên âm, ta cộng 
hai giá trị tuyệt đối của chung rối đật dâu trước kết quả. 

3. • Hai số nguyên đói nhau có tổng băng 0 

• Muôn cộng hai số nguyên khác dáu khống đối nhau ta tìm hiệu 
hai giá trị tuyệt đối của chúng (số lớn trừ số nhỏ) rồi đặt trước 
kết quả tìm được dấu của số có giá trị tuyệt đối lớn hơn 


B. BÀI TẬP 


1. Tính : 


a) 537 + 164 

b)(-30) + (-27) 

c)(-524) + 232 

d)674 +(-432) 


Giải 


a) 537 và 164 là 2 sô' nguyên dương nên: 537 + 164 = 701 

b) -30 và -27 là 2 sô nguyên ảm nên: 

(-30) + (-27) = -(I—30| + |-27|) = -(30 + 27) = -57 

c) -524 và 232 khác dâu nên: 

(-524) + 232 = - (I -524| - |232|) = -(52<* - 232) = -292 

d) 674 và -432 khác dã'u nên: 

674 + (-432) = (|674| - |432|) = (674 - 432) = 242 

^ Điền ký hiệu (<;>;=) thích hỢp vào ô vuông. 

a) 15 0] I-10Ị + (-5) 

b) 20 + I—12] Q 18 + 17 

c) 108 + |-22| Q |-72| + |-58| 

Giải 

a) Ị-10| + (-5) = 10 + (-5) = (10 - 5) = 5 
nên: 15 QrỊ |-10| + (-5) 
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b) 

20 + 1-121 = 

20 + 12 = 32 


18 + 17 = 35 


nên: 20 +1- 

-12| [ 7 ] 18 + 17 

c) 

108 +1-22| : 

= 108 + 22 = 130 


I-72Ị +1-58| 

= 72 + 58 = 130 


nên: 108 +1- 

-22|0|-72| + i-58| 

1 3. Tính X, biết: 


LĩL 

x = 1-181 + 2 

! b) X = Ị-15| + I-20Ị 


Giải 


a) X = |-18| +- 2 = 18 + 2 = 20 

b) X = |-15| + I -20| = 15 + 20 = 35 

4. Cho a là một số nguyên dương, b là số nguyên âm. Hãy so 
sánh |a| và |b| nếu: a + b là một số nguyên dương 
Giải 

Theo đề bài thì a và b là hai số nguyên khác dấu. Tổng a + b là một 
số nguyên dương nghĩa là tổng có dấu của a. 

Vậy |ã| > |b| 

I 5. Tim số X e z sao cho ịxị = -20 I 

Giải 

Không có số X nào thỏa đề bài vì Ịx| > 0 với mọi X e z 

c. CÀU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn đáp án đúng 

Cáu 1 . Hãy chọn câu đúng trong các câu sau: 

A. Tổng của một số nguyên dương và một số nguyên ảm là một số 
nguyên âm. 

B. Tổng của một sô nguyên âm và một số nguyên dương là một sô 
nguyên dương. 

c. Tổng hai số nguyên âm là một số nguyên âm. 

Cáu 2 . Cho tập hợp E = {x e Z/|xỊ < l}. Hãy viết E theo cách liệt kê các 
phần tử. 

A. E = {-1,1} B. E = {0,1} C.E = {-1,0.1} 
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Cáu 3 . Các số nguyôn a, b có đặc điếm gì nếu a + b = -(|a| + ỊbỊ) 

A. a, b là hai số nguvôn cùng dấu 

B. a, b là hai số nguyên ám 

c. a, b là hai số nguyên dương 

ĐÁP ÁN 



D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Chứng minh rằng: |a + b| < |a| + |b| Va, b e .z 

Hướng dẫn 

* Nếu a < 0, b < 0 hoặc a > 0, b > 0 thì: |a + bị < |a| + |b| 

* Nếu a, b khác dâu: 

• |a| > |b| thì: |a + b| = |a| - |b| < |a| < |a| + |b| 

• |a| < |b| thì: |a + b| = |b| - |a| < ịbỊ < |a| + |b| 

Vậy trong mọi trường hợp: |a + b| < |a| + |b| 

2. Chứng tỏ rằng với ae z, |a| < 4 => -4 < a < 4 


a € z, |a| < 4; a chỉ nhiận các giá trị -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3. Trên trục số 


điểm biểu diễn các giá trị trên đều ở bên phải của -4 và bên trái 
của 4. Vậy -4 < a < 4 
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§6. TÍNH CHẤT của phép cộng 
CÁC SỐ NGUYÊN 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

I I. Tính cl ất giao hoán: a + b = b + a 

2. Tính chất kết hỢp: (a + b) + c = a + (b + c) 

3. Cộng với số 0: a + 0 = 0 + a = a 
4. Cộng với số dối: a + (-a) = 0 

B. BÀI TẬP 

1. Tính tổng: 

a) (-3572) + 274 + (-276) + 3574 

b) (-3246) + (-30) + 3246 + 32 . _ 

Giải 

a) (-3572)+ 274 +(-276)+ 3574 

= (-3572) + 3574 + 274 + (-276) 

= [(-3572) + 35741 + [274 + (-276)] = 2 + (-2) = 0 
b) (-3246) + '-3 y. + 3246 + 32 

= (-3246)+ - +(-30)+ 32 

= [(-3246) + 3'246j + [(-30) + 32] = 0 + 2 = 2 
Ị 2. Tính tổng s = 1 + (-2) + 3 + (-4) ... + 2001 + (-2002) I 

Giải 

s = [1 + (-2)1 + [3 + (-4)] +.+ [2001 + (-2002)] 

= (- 1 ) + (- 1 ) + ..... + -1 = -1001 

I 3. Tính tổng các sô' nguyên X, biết rằng |x| < 7 ị 

Giải 

Các số nguyên X thỏa điểu kiện |x| ắ 7 là: -7, -6, -5, -4, -3, -2, -1, 
0,1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 

Vậy: (-7) + (-6) + (-5) + (-4) + (-3) + (-2) + (-1) + 0+1 + 2 + 3 + 4 + 

+ 5 + 6 + 7 = [(-7) + 7] + [(-6) + 6] + [(-5) + 5] + [(-4) + 4] + [(-3) + 3] 

+ [(-2) + 2] + [(-1) + 1] + 0 = 0 

I 4. Tính tổng các 8ố nguyên X, biết rằng: -5 < X < 4 I 
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Giải 

Các sô nguyên X thỏa điều kiện -5 < X < 4 là: 

5, -4, -3, 2, -1, 0, 1. 2, 3, 4 

Tông: (-5) + ( 4) + (-3) + (-2) + ( 1) + 0 + 1 + 2 + 3 + 4 


= 1-5) + [(-4) + 4] + [(-3) + 31 + t<-2) + 21 + [(-lí + 1] + 0 = -5 


5. Tính giá trị cùa X khi: 


a) X + (-5) = 0 

b) X + |-7| = 0 


Giải 


a) X + (-5) = 0 => X là số đối của (-5). Vậy X = 5 

b) X + Ị—7Ị = 0 => X + 7 = 0 => xlàsô' đối của 7 
Vậy X = -7 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

>• Hãy chọn phương án đúng 

Cáu 1 . Cho a, b e z, a, b cố đặc điểm gì nếu: a + b = -(|aỊ + |b|) 

A. a > 0 và b < 0 B a < 0 và ’b > 0 c.a < 0 và b < 0 

Càu 2 . Cho a, b £ z, a, b có đậc điếm gì nếu: a + b = |b| - |a| 

A. b > 0, a < 0 và ịa| < |b| B b > 0, a < 0 và |aị > |bị 

c. b > 0, a > 0 và |a| > |b| 

Càu 3 . Cho a, b e z nêu Ịa + b| = |a| + |b| thì: 

A. a > 0 và b > 0 B. a > 0 và b < 0 c.a < 0 và b > 0 


ĐÁP ÁN 


Càu 

1 

2 

3. 1 

Chọn 

C 

A 

A 1 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Tìm số nguyên X sao cho: |x + 5| = 0 

Hướne dẫn 

|x + 5| = 0 X + 5 = 0 => X = -5 

2. Chứng minh rằng: a + |a| = 2a nếu a > 0 

a + |a| = 0 nếu a < 0 

Hướne dẫn 

|a| = a nếu a > 0 
|a| = -a nếu a < 0 
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§7. PHÉP TRỪ HAI SỐ NGUYÊN 
§8. QUY TẮC DẤU NGOẶC 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Hiệu của hai sô' nguyên: Muôn trừ số nguyên a cho số nguyên b, 
1 ta cộng a với số đối của b : a - b = a + (-b) 

2. Nhận xét: Phép trừ trong N không phải bao giờ cũng thực hiện 
được, còn trong z luôn luôn thực hiện được 

3. Quy tắc dấu ngoặc: Khi bỏ dấu ngoặc có dấu đằng trước, ta 
phải dổi dấu tất cả các số hạng trong dấu ngoặc : dấu “+” thành 

và dấu thành Khi bỏ dấu ngoặc có dấu “+” đằng trước thì 
Ị dấu các số hạng trong ngoặc vẫn giữ nguyên. 

4. Tổng dại số 

Trong một tổng dại số ta có thể 

ị • Thay đổi tùy ý vị trí các số hạng kèm theo dấu của chúng 
a-b-c = -b + a- c = -c-b + a 
• Đặt dấu ngoặc để nhóm các số hạng một cách tùy ý với chú ý 
ị rằng nếu trước dấu ngoặc là dấu thì phải đổi dấu tất cả các 

số hạng trong ngoặc 

B. BÀI TẬP 

1. Tính : a) 9-16 b) -5 - (-12) 

_ c) -8 - 10 _ d) 7-(-7) _ 

Giải 

a) 9 - 16 = 9 + (-16) = -7 

b) -5 - (-12) = -5 + 12 = 7 

c) -8 - 10 = -8 + (-10) = -18 

d) 7 - (-7) = 7 + 7 = 14 _ 

2. Tìm X 6 z, biết rằng : 

»> M + 2 = 5 _ b) l*|-2 = 7 _ 

Giải 

a) |x| + 2 = 5 => |x| = 5 - 2 => Ịx| = 3 =* X = 3 hoặc X = -3 

b) |x| - 2 = 7 => |x| = 7 + 2 => |x| = 9 => X = 9 hoặc X = -9 
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3. Đơn giản biểu thức : 

a) X - (y - x) + y - (x + z) _ b) (m + n) - p - (n + m - p) 

Giải 

a) x-(y-x) + y-(x + z) = x-y + x + y- x- z 
= x + (x-x) + (y-y)-z = x- z 

b) (m + n) - p - (n + m - p) = m + n - p - n - m + p 
= (m - m) + (n - n) + (p - p) = 0 

4. Chứng minh rằng : 

a) (x + y - z) - (x - z) = y b) (m - n) - (p - q) + (n + p) = m+q 
Giải 

a) (x + y-z)-(x + z) = x + y- z- x + z = (x-x) + (z-z) + y = y 

b) (m-n)-(p-q) + (n + p) = m- n- p + q + n + p 
= (n-n)-(p-p) + m + q = m + q 

I 5. Tính tổng : s = 1 + (-2) + 3 + (-4) + - + 2001 7 (-2002) I 

Giải 

s = [1 + (-2)] + [3 + (-4)] + ... + [2001 + (-2002)] 

= 1 +-1 + +-1 
= -1001 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng 

Câu 1 . Tìm X e z biết rằng Ịx| = 5 

A. X = 5 B. X = -5 c. X = 5 hoậc X = -5 

Câu 2 . Tính giá trị của X e z sao cho : |x + lị = -2 

A. X = 1 

B. Không có giá trị nào của X để |x + l| = -2 
c. X = 0 

Câu 3 . Đơn giản biểu thức: (a - b) + (c - d) - (a - d) 

A. (a - b) + (c - d) - (a - d) =t b - c 

B. (a - b) + (c - d) - (a - d) = -b + c 

c. (a - b) + (c - d) - (a - d) = -b - c 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

c 

B 

B 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Chứng minh rằng: (x + y) - (u + v) = (x - u) + (y - v) 

Hướne Dẩn 

(x + y)-(u + v) = x + y- u- v = x- u + y- v = (x - u) + (y - v) 

2. Chứng minh rằng: (x - y) + (u — v) = (x + u) - (y + v) 

Hướns dẫn 

(x-y) + (u-v) = x- y + u- v = x + u- y- v = x + u-(y + v) 

§9. QUY TẮC CHUYỂN VẾ 
A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Tính chất dẳng thức: Khi biến đổi các đẳng thức, ta thường áp 
dụng các tính chát sau: 

Nếu a = bthìa + c = b+ c 
Nếu a + c = b + c thì a = b 
Nếu a = b thì b = a 

2. Quy tắc chuyển vế: Khi chuyển một sô' hạng từ vế này sang vê 
kia của một đẳng thức, ta phái đổi dấu số hạng đó : dấu “+” đối 
thành dấu và dấu đổi thành dâu “+” 


B. BÀI TẬP 


1. Tim X e z biết rằng : 
a) X - 5 = 2 - (-7) 

b) 7 - X = -9 - (-12) 


Giải 

a) X - 5 = 2 - (-7) => 

X - 5 = 2 + 7 =5- X- 5 = 9 

=> 

X = 9 + 5 = 14 

b) 7 -x = -9-(~2)=> 

7 - X = -9 + 2 => 7 - X = -7 


7 + 7 = x=^x=14 

2. Tìm X e z cho biết : 


a) |x - 5| = 0 

b) |x + 2| = 5 


Giẳi 


a) |x-5| = 0 =* x-5 = 0 => x = 5 
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b> Ịx + 2| = 5 ---> X + 2 = 5 hoặc X + 2 - 

Nêu X + 2 = 5 - >x = 5-2 X = 3 
Nếu X + 2 = -5 :-x = -5 - 2 = -<5 + 2) = 


Vây. X = 3 hoặc X = 



Va, b, c e z 

a) Ta có: a > b -> a - b ' 0 a-b+c-c>0 


-a + c- b- c= a + c-(b + c)>0=> a + cỉb + c 
b) Nếu: a ■+ c 2 b + c —■ a + c- b-r>0 => (a - b) + (c - c) > 0 


a - b > 0 



Ap dụng kết quả bài tập 3, ta có: 

* Nếu X - 2 < -1 r J X - 2 + 2 < -1 + 2 =* X < 1 X = 0, -1, -2, 

* Nếu X - 2 > 1 X - 2 + 2 > 1 + 2 X > 3 => X = 4, 5, 6, ... 



Giải 


a - X = 8 - (-5) a - X = 8 + 5 ==> a - X = 13 => X = a + 13 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIIỆM 

> Hãy chọn phương án dũng 

Cáu 1 . Va e z nếu |a + II = 0 thì : 

A. a = 1 B. a = -1 c. a = 0 

Cảu 2 . Va e z nếu a + X = 7 thì : 

A. X = a - 7 B. X = 7 - a c. X = 7 + a 

Cầu 3 . Vx e z nếu |x| < 2 thì : 

A. x=-1,0,1, 2 B X = -2, 1, 0, 1 c. x = -2, -1, 0, 1, 2 

ĐÁP ÁN 

Câu 1 2 _ 3 

Chọn B B c 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Tìm các giá trị của X e z sao cho : 

a) |x + 3| = X + 3 b) |X - 2Ị = 2 - X 

Hướne dẫn 

a) |x + 3| = X + 3 khi x + 3>0=>x>-3 

b) 2 - X là số đối của X - 2 nên: |x - 2| = 2 - X khi x-2<0=>x<2 

2. Tìm giá trị của X 6 z sao cho : 8 + |x - 2| = 15 

Hướne dần 

8 + |x - 2| = 15 => Ịx - 2| = 15 - 8 = 7 

* Nếu X - 2 = 7 => X = 7 + 2 = 9 

* Nếu X - 2 = -7 => X = -7 + 2 = -5 

§10. NHÂN HAI SỐ NGUYÊN KHÁC DẤU 
§11. NHÂN HAI SỔ NGUYÊN CỦNG DAU 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Quy tắc nhân hai số nguyên khác dấu 

Muốn nhân hai sô' nguyên khác dấu, ta nhân hai giá trị tuyệt đối 
của chúng rồi đặt dấu trừ truớc kết quả nhận được 

2. Quy tắc nhăn hai số nguyên cùng dấu 

* Nhân hai sô' nguyên dương: nhân hai sô' nguyên dương chính là 
nhân hai số tự nhiên khác 0 

* Nhân hai sô' nguyên âm: muôn nhân hai sô nguyên âm, ta nhân 
hai giá trị tuyệt đối của chúng 

3. Kèt luận : a.o = o.a = 0 

• Nếu a, b cùng dấu thì a.b = |aỊ.|b| 

• Nếu a, b khác dấu thì a.b = -(|a|.|b|) 

Chú ý: • Cách nhận biết dấu của tích : 

(+).(+) ->• (+) 

(-).(-) -> (+) 

(+).(-) -> (-) 

(-).(+) -> (-) 

• a.b = 0 thì a = 0 hoậc b = 0 

• Khi đổi dấu một thừa số thì tích đổi dấu. Khi đổi dấu hai 
thừa sô' thì tích không thay đổi 
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B. BAITAP 



Nếu X - 7 = 0 -> X = 7 

Vậy có 3 giá trị cua X thỏa đề bài: X - -5, X = 5 và X = 7 



Nếu a = 0 a 2 = o 2 = 0 
Nếu a * 0 


* a 2 = a.a = |a|.ỊaỊ > 0 (tích hai số nguyên cùng dấu là một số dương) 

* -a 2 = (-a)(a) = (a)(-a) = -(Ịa|.Ịa|) < 0 (tích hai số nguyên khác 
dấu là một số âm) 

Tóm lại: a 2 > 0 và -a 2 <0 Vae z 


4. Tìm X 6 z biết rằng : (|x| + 5)(x - 2) = 0 






Giải 


Ịx| ằ 0, Vx e z => jx| + 5 > 5 là số khác 0 
Vậy (|x| + 5)(x - 2) = 0 khi X - 2 = 0 => X = 2 

5. Cho a, b E z và a * b. Chứng minh rằng tích (a - b)(b - a) là 

một sô nguyên âm _ 

Giải 

Ta có: (b - a) = -(a - b) 

=> (a - b)(b - a) = (a - b)[-(a - b)] = -(a - b) 2 < 0 
Vậy tích (a, b)(b - a) là một số nguyên âm 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án dũng 

Câu 1 : Cho a là số nguyên dương, b là sô nguyên âm. Tích a.b là : 

A. một số nguyên dương B. một số tự nhiên 

c. một sô’ nguyên âm 

Câu 2 : Cho hiểu thức E = (x - 5) (x + 3) - X với Vx 6 z . Khi X = -2 thì 
biểu thức E có giá trị là 

A. E = 5 B. E = -5 C. E = 7 

Câu 3 : Cho biếu thức F = X (x - 5), Vx e z . Nếu F = 0 thì X có giá trị là : 

A. X = 0 B. X = 5 C. X = 0 hoặc X = 5 


ĐÁP ÁN 


1 Câu 

1 

2 

3 

1 Chọn 

C 

B 

L_c 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức : A = (x - 5) 2 + 27, Vx € z 

Hướng dẫn 

Ta có: (X - 5) 2 > 0 Vx e z 

Suy ra: (x - 5) 2 + 27 > 27. Vây A = (x - 5) 2 + 27 có giá trị nhỏ nhất 
khi X - 5 = 0. A có giá trị nhỏ nhất bằng 27 khi X = 5. 

2. Chứng minh rằng : |a.b| = |a|. |b| Va, b e z. 

Hướng dẫn 

Nếu a, b cùng dấu thì a.b = |aỊ.|b|. Vậy |a.b| = ||a|.ịb|| = |a|.|b| 

Nếu a, b khác dấu thì a.b = -|a|.|b|. Vậy Ịa.bị = |-Ịa|.|b|| = |a|.|b| 

Tóm lại: |a.b| = |a|.|b| 
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§12. TỂNH CHẤT CỦA PHÉP N1IÂA 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Tính chất giao hoán: a.b = b.a 

2. Tính chất kết hỢp: (a.b).c = a.(b.c) 

3. Nhân với sỏ 1: a.l = l.a = a 

4. Tính chất phân phối của phép nhân đôi với phép cộng: 

a(b + c) = ab + ac 

Chú ý: Tính chất trên cũng đúng đối với phép trừ a(b - c) = ab - a 

B. BÀI TẬP 

I 1. Chứng minh rằng: -l.a = -a, Va 6 z 
Giải 

Ta có: a + (-a) = 0 

Ta lại có: a + (-l.a) = l.a + (-l).a = [1 + (-l)].a =0.a = 0 
Từ đó suy ra: -l.a = -a 

2. Tính giá trị các biểu thức: 

a) -563 + (-20)563 b) (-4)(-3)(-25)(ll) 

Giải 

a) -563 + (-20).563 = -1.563 + (-201.563 

= [-1 + (-20)1.563 = (-211.563 = -11823 

b) (-4K-3X-25K11) = < 4)(-25)(-3)(ll) 

= [(-4)(-25))[( 3)11] = 100(-33) = -3300 

3. Chứng minh rằng: a + a +.+ ạ = n.a với Va e z và n e N* 

n thừa số 

Giải 

Ta có: a + a + ..... + a = l.a + l.a +.+ l.a 

= (1 + 1 +.+ l) a = n.a 

n số hạng 

4. Chứng minh rằng Va, b e z 

(-a).b = a(-b) = -(ab) 
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Giải 

Ta có: (-l)a = -a (xem bài tập 1) 

Suy ra: (-a).b = [(-l).alb = (-l)(a.b) = -(ab) 

a(-b) = a[(-l).b] = a.(-l).b = (-l)a.b = -(ab) 

Tóm lại: (-a).b = a(-b) = -(ab) 

5. Chứng minh rằng: Va, b, c e z 

a(b - c) - b(a - c) + c(a -b) = 0 
Giải 

Ta có: a(b - c) - b(a - c) + c(a - b) 

= (ab - ac) - (ab - bc) + (ac - bc) = ab - ac - ab + bc + ac - bc 
= (ab - ab) + (ac - ac) + (bc - bc) = 0 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


> Hãy chọn phương án đúng 

Cảu 1: Cho a, b là hai số nguyên dương, c là sô nguyên âm, tích a.b.c là: 

A. Số tự nhiên B. Sô' nguyên âm c. Số nguyên ùương 

Cầu 2ĩ Cho biểu thức E = 2x z y nếu X = -2, y = -3 thì giá trị của E là: 

A. E = -24 B. E = 24 c. E = -12 

Cảu 3ĩ Biểu thức X = (-7) 3 .(-2) 2 có giá trị bằng số nào trong các số sau 
A. 1372 B. -1372 c. -1370 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

A 

B 


D. TOÁN Tự LUYỆN 


Chứng minh rằng (a + b)(a - b) = a 2 - b 2 với Va, b e z 


(a + bXa - b) = a(a - b) + b(a - b) 

= a 2 -ab + ab - b 2 = a 2 + (ab - ab) - b z = a 
2. Chứng minh rằng: (a + b) 2 - a 2 + 2ab + b 2 
Hưởns dẫn 


(a + b) 2 = (a + bXa + b> = a(a + b) + b(a + b) 
= a 2 + ab + ab + b 2 = a 2 + 2ab + b 2 





§13. BỘI VÀ UỚC CỦA MỘT số NGUYÊN 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Bội và ước của một 8ố nguyên', cho a, b e z và b * 0. Nếu có số 

ị nguyên q sao cho a = bq thì ta nói a chia hết cho b. Ta còn nói a 

I ị là bội của b và b là ước của a 

ị Chú Ý: 

* Nếu a = bq (b * 0) thì ta còn nói a chia cho b được q và viết 
a : b = q 

* Số 0 là bội của mọi số nguyên khác 0 

I * Số 0 không phải là ước của bất kỳ số nguyên nào 

* Các số 1 và -1 là ước của mọi sô nguyên 

* Nếu c vừa là ước của a vừa là ước của b thì c cũng được gọi là 
ước chung của a và b 

2. Tính chất: 

* Nếu a chia hết cho b và b chia hết cho c thì a cũng chia hết cho c 

: a:bvàb:c=>aic 

* Nếu a chia hết cho b thì bội của a cũng chia hết cho b 

I a: b => am: b (m € Z) 

* Nếu hai số a, b chia hết cho c thì tổng và hiệu của chúng cũng chia 
hết cho c 

■ a:c và b:c =>(a + b) :c và(a-b) : c 

B. BÀI TẬP 

1. Cho a, b 6 z, chứng minh rằng nếu a là bội của b thì -a cũng 
là bội của b 

Giải 

V a, b 6 z, nếu a là bội của b thì có q e z sao cho: 

a = b.q => -a = -b.q = b.(-q) vì q e z nên -q e z 
Vậy từ hệ thức -a = b.(-q) ta suy ra -a là bội của b 

I 2. Va, b 6 z nếu b là ưótc của a thì -b là ước của a I 

Giải 

Va, b e z nếu b là ước của a thì có q e z sao cho: 

a = b.q => a = (-b)(-q) vì q € z nên -q e z 
Vậy từ hệ thức a = (-bX-q) chứng tỗ rằng -b là ước của a 
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3. Tìm sô nguyên n sao cho: (n + 2) : (n - 1) Ị 

— • 

Ta có: (n + 2) : (n - 1) => [(n - 1) + 3] ; (n - 1) 

Suy ra: n - 1 là ước của 3 
hay: (n - 1) e tl,-1, 3,-3} 

* Nếu n - 1 = -1 => n = 0 

n - 1 = 1 => n = 2 

n - 1 = 3 => n = 4 

n - 1 = -3 => n = -2 

Vậy các giá trị của n phải tìm là: 0, 2, -2, 4 

4. Tìm các cặp sô' nguyên (x , y) sao cho: (x - 2)(3 - y) = -5 ! 

Giải 

Ta có: X, y 6 z => <x - 2), (3 - y) € z 

Theo đề b4i (x - 2)(3 - y) = -5 suy ra (x - 2) và (3 - y) là các ước 
của -5 

Các ước của -5 gồm: 1, -1, 5, -5 

* Khi X - 2 = 1 thì 3 - y = -5 suy ra X = 3, y = 8 

* Khi X - 2 = -1 thì 3 - y = 5 suy ra X = 1, y = -2 

* Khi X - 2 = 5 thì 3 - y = -1 suy ra X = 7, y = 4 

* Khi X - 2 = -5 thì 3 - y = 1 suy ra X = -3, y = 2 

Vậy các cặp số phải tìm là: (3, 8); (1, -2) ; (7, 4) ; (-3, 2) 

5. Có tồn tại một cặp sô' nguyên (a, b) nào thỏa mãn dẳng thức: 
240a - 96b = 1910 

õĩaĩ 

Ta có: 240 : 3 => 240a i 3 
-96 : 3 => -96b : 3 
Suy ra: 240a - 96b : 3 
nhưpg: 1910 / 3 

Vậy không tồn tại cặp sô' nguyên (a, b) nào để 240a - 96b = 1910 






c. CÁU HỎI TRẮC NGHIỆM 

r Hãy chọn ụhương án đú ig 

Câu 1 : VỚI X c z, nếu 12x + 10 = X - 12 thì giá trị của X là: 

A. X = 3 B. X = 2 c. X = -2 

Câu 2: Cho a, b, 0 e z, a * 0 nếu a = b.c thì: 

A. b là ước của a B. -c là ước của a c. Cả A và B đều đúng 

Cáu 3: Cho X e z nếu |2x - 4| = 2 thì giá trị của X là: 

A. X = 1 hoặc X = -3 B. X = 1 hoặc X = 3 c. X = -1 hoặc X = 3 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 ! 2 

3 

Chọn 

c c 

B 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Tìm các sô nguyên là ước chung của các sô nguyên 6 và -12 

Hướne dẫn 

Các ước số nguyên của 6: 1, -1,2, -2, 3, G,-0 

Các ước số nguyên của 12: 1, -1, 2, -2, 3, -3, 4, -4, 6, -6, 12, -12 

Các sô’ nguyên là ước chung của 6 và -12 là: 1, -1, 2, -2, 3, -3, 6, -6 

2. Tìm X 6 z sao cho (x - 7t(x 2 + 3) = 0 

Hướne dẫn 

Vx 6 z, x 2 > 0 => X 2 + 3 > 3 nên X 2 + 3 * 0 
(x - 7)(x 2 + 3) = 0 khi X — 7 = 0=>x=7 
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BẢI tập Ôn CHIÍƠNG II 


1. Tìm các số nguyên n biết ràng 

a) 5 < n < 3 b)5<n<6 

2. Viết các tập hợp dưới đây bằng cách liệt kê các phân tử: 

a) E = {x € z/- 1 < X < 6} b) F = {x € z/ 1 < |x| < 4 } 

3. Tim các số nguyên X sao cho X 2 3 4 + 4x + 5 chia hết cho x + 4 

4. Tìm các số nguyên X sao cho: |2x - 2| = X + 14 

5. Chứng tỏ rằng a, b € z nếu a: b và bia thì a = b hoặc a = -b 

6. Tìm các cặp sô' nguyên a, b sao cho: 



a) a.b 

= 11 

b) 

a.b ! 

= -6 

7. 

Tìm X 

6 z biết rằng: 





a) 5(x 

- 4) - 3(x - 2) = 7 - X 

b) 

x(x 

- 4) - (x 2 + 5) = 3x + 2 

8. 

Tìm giá trị nhỏ nhất của 





a) A = 

= |x - 2| + 12 

b) 

B = 

-14 + (x - l) 2 

9. 

Tìm giá trị lớn nhất của 





a) E = 

: -5 - Ịx + 3| 

b) 

F = 

14 - (x + l) 2 

10. 

Tìm X, 

y € z biết rằng: 3(x - 2) + 2(; 


7) 2 = 

: 0 



Hướne dẫn và 

CÓ 

đáp án 

1. 

a) n = 

-4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3 





b) không tồn tại n e z sao cho 5 < 1 

a < 

6 



2. a) E = 10, 1, 2, 3, 4, 51 

b) F = 1-4,-3,-2, 2, 3, 41 

3. X 2 + 4x + 5 = x(x + 4) + 5 
Nếu x + 4*0=>x = -4 

Thì: x 2 + 4x + 5 = x(x + 4) + 5: X + 4 
Khi X * -4 và X + 4 là ước của 5. 

Suy ra: X = -5, -3, -9, 1 

4. Nếu 2x - 2 ằ 0 => X > 1 thì X = 16 
Nếu 2x-2<0=>x<lthìx = -4 
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5. Nót! ảib ro a = kb, k r z 

bia -■=> b = ha, h t z 
: a = kha ro h.k = 1 
Khi h = 1 thì k = 1 
Khi h = -1 thi k = 1 
Vậy: a = b hoặc a = -b 

6. al a.b = 11 => a, b có các giá trị là các ước cua 11 : 1, -1, 11, -11 
Vậy các cặp số phải tìm là: (11, 1), (-11, -1) 

b) Tương tự các ước của -6 là: 1, -1, 2, -2, 3, -3, 6, -6. Từ đó suy 
các cặp số phải tìm: (1, -6), (-1, 6), (2, -3), (-2, 3), (3, -2), (-3, 
(6, -1), (-6, 1} 

7. a) X = 7 b) X = -1 

8. a) A có giá trị nhỏ nhất là 12 khi X = 2 

b) B có giá trị nhỏ nhãt là -14 khi X = 1 

9. a) E có giá trị lớn nhất là -5 khi X = -3 

b) F có giá trị lớn nhất là 14 khi X = -1 

10. 3(x - 2) 2 + 2(y - 7) 2 = 0 khi X - 2 = 0 => X = 2 và y - 7 = 0 => y = 7 



CHƯƠNG III 


PHÂN SỐ 


§1. MỞ RỘNG KHẢI NIÊM PHÂN số 
§2. PHÂN SỐ BẰNG NHAU 

A, KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Khái niệm phân sô': 

Tổng quát: Người ta gọi với a, b e z, b * 0 là một phản sỏ', a là 
: b 

tử sô' (tử), b là mẫu số (mẫu) của phân số 

Chú ý: Mọi số nguyên a có thể viết là — 

2. Phân sô' bằng nhau: 

Hai phân số ^ và 4 gọi là bằng nhau nếu: a.d = b.c 
b d 

B. BÀI TẬP 

1. Cho phân số A = — 2 với n e z 

n - 3 

a) Tim điều kiện của n để phân số a tồn tại 

b) Tìm A khi n = -2 và n = 8 

Giải 

a) Phân sô' A tồn tại khi n-3*0=>n*3 

b) Khi n = -2 thì A = = -ị 

-2-3 -5 

Khi n = 8 thì A =-- = ị 

8-3 5 

2. Tim giá trị của 11 £ z để phân sô' 2n là sô' nguyên 

Giải 

Nếu là sô' nguyên thì 2n + 5 : n + 1 và n * -1 

n + 1 

=> 2n + 5 = 2n + 2 + 3 = 2(n + 1) + 3 : n-l=?n + llà ước của 3 
Các ước của 3 là: 1, -1, 3, -3 
Nếu n + 1 = 1 => n = 0 
n + 1 = -1 => n = -2 
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n + 1 = 3 => r = 2 



Giải 


a) ị = -5- => 4.X = 3(-8) => 4x = 24 => X = -6 

4 -8 

b) = =>3(x + 1) = -1(9) 

9 3 

=> 3x + 3 = -9 => 3x = -9 - 3 = -12 => X = -4 



Giải 


TĩH -(-a.3 = ,y + 3).2 

=> 3x + 6 = 2y + 6 => 3x = 2y (1) 
x + y = 10 => X = 10 - y (2) 

Từ (1) và (2) ta suy ra: 3(10 - y) = 2y 
=> 30 - 3y = 2y => 30 = 5y => y = 6 
Vậy X = 10 - y = 10 - 6 = 4 
Giá trị của X, y là: X = 4, y = 6 



Giải 


Ta có: ị = = a.l = (-5). 7 => a = -35 

7 7 1 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án dúng 

Cáu 1: Cho a, b 6 z phân sô' ~ tồn tại khi 
b 

A. b > 0 B. b < 0 c. b * 0 
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3 

Cáu 2: Cho phân sô A = —. Đê A là sô nguyên thì các giá trị của X là 

X 

A. X = 1, 3 B. X = 1, -1, 3 c. X = 1, 3, -3, -1 

Cáu 3: Cho phân số B = —với X e z B tồn tại khi; 

A. X * 3 B. X * -3 c. X * -2 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

C 

c 

A 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Cho phân số A = — — - với n e z 

n + 1 

Tìm cấc giá t *ị của n để A là số nguyên 

Hướne dẫn 

Giải tươ"g tự lài tập 2 

n = 9, -5, -3, -2, 0, 1, 3, 7 

2. Cho A = — — và B = X + 1. Tìm X, y e z để cho A = B 

y-2 

Hướns dẫn 

Với X, y e z và y * 2 

A = B => = x + l=>5 = (y- 2)(x + 1) 

y-2 

=> (y - 2) và (x + 1) là ước của 5 gồm các sô' nguyên; 1, -1, 5, -5 


Nếu X + 

1 = 1 

thì 

y - 2 = 5 

vậy 

X = 0, y = 7 

X + 

1 = -1 

thì 

y - 2 = -5 

vậy 

X = -2 y = -3 

X + 

1 = 5 

thì 

y- 2 = 1 

vậy 

X = 4, y = 3 

X + 

1 = -5 

thì 

ý - 2 = -1 

vậy 

X = -6, y = 1 
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§ 3. TÍ MI CHẤT co" I5\\ cỉ \ IMl\\ số 
§ 4. KÍ I GỌN PHAm số 


E z và m * 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Tính chất cơ bản của phân số: 

* Nêu ta nhân cả từ và mẫu của một phán số với cùng một í 
nguyên khác 0 thì ta được một phân số băng phân số đã cho 

íỉ _ a.m 
b b.m 

* Nếu ta chia cả tử và mẫu của một phân sô cho cùng một ước chung 
của chúng thì ta được một phân sô băng phân sô đã cho 

= ——- với n £ (a, b) 

b b : n 

2. Cách rút gọn phân sô: 

Quy tắc: Muốn rút gọn một phân số, ta chia cả tử và mầu của 
phân số cho một ước chung (khác 1 và -1) của chúng 

3. Phân số tôi giản: 

Phân số tôi giản (hay phân sô' không rút gọn được nữa) là phân sõ 
mà tử và mẫu chỉ có ước chung là 1 và -1 

B. BÀI TẬP 


1. Tìm tập hợp các phân số bằng phân sô' 


2727 


Giải 


2525 = 25.101 = 25 
a c : 2727 27.101 27 


. So sánh hai phân số: 


2727 , 27272727 


2727 _ 27,101 _ 27 
3232 ~ 32.101 ~ 32 
27272727 27.1010101 27 


32323232 32.1010101 32 
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_ 2727 27272727 27 

iu dó 3uy ra: ——— = 

_ 3232 32323232 32 _ 

3. Xác định một phân số có tổng của tử và mẫu bằng 29 và 

hiệu của mầu và tử bằng 5 _ 

Giải 

Gọi “ với a ; b e z và b * 0 là phân số phải tìm 
b 

Theo đề bài ta có: a + b = 29 và b - a = 5 

* b-a = 5=>b = 5 + a 

* a + b = 29=>a + 5 + a = 29=>2a + 5 = 29 

=> 2a = 29 - 5 = 24 => a = 12 
Vậy: a = 12 và b = 5 + 12 = 17 
12 

Phàn số phải tìm là: 

4. Tìm phân số tối giản biết rằng nếu cộng tử với 9 và cộng 
mẫu với 15 ta được một phân số bằng chính phân số đó 

Giải 

Gọi ^ với a, b e z và b * 0 là phân số phải tìm 
b 

Theo đề bài ta có: ^ = ------- => a(b + 15) = b(a + 9) 

b b +15 

=> ab + 15a = ab + 9b => 15a = 9b => 5a = 3b 
a _ 3 

_ ^ b ~ 5 _ 

5. Chứng minh rằng phân số là phân số tối giản với 

4n + 3 

Vn e z 

Giải 

Gọi d = ƯCLN(3n + 2, 4n + 3), d e N* 
d là ước của 3n + 2 và 4n + 3 

Suy ra d là ước của: 4(3n + 2) - 3(4n + 3) = (12n + 8) - (12n + 9) = -1 
Do dó d = 1 

Vậy + \ là phân số tối giản 
4n + 3 
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c. CAU HOI TRAC NGKIẸM 


r Hãy chọn phùơng ủn đúng 

Câu 1: Trong các giá trị 1 sau đây, giá trị nào để 

33 3 

A. a = -l.t B. a = 2? c. a = 12 

Càu 2: Tập hợp E các phàn số hằng phan sô ^ là: 

A. E = ị m -, m, n <= z, n * oị 
14.n I 

5. E = |~. n 6 z, rt * o[ c. £ - I — , n e n| 
[4.n J 14 .n Ị 

Câu 3: Phân sổ là phân số 

3535 

-32 

A. Tối giản B. Băng phân số 

c. Cả A và B đều sai 


ĐÁP ÁN 


ị_Câụ 1 '1 ] 

2 

3 

Chọn B 

B 

B 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

X 19 , 

1. Cộng cả tử và mẫu phân số cho cùng sô' nguyên a rồi rút gọn 
được phân sô ~ tìm a? 


Ta có: 


Hướne dẫn 

= ị => <19 + a)5 = (35 + a)3 
35 + a 5 

95 + 5a = 105 + 3a => 2a = 10 => a = 5 


2 . 


abab _ ababab 
cdcd cdcdcd 

Hướne dẫn 


abab _ 101.ab _ ab ababab _ ìoioi.ab _ ab 

cdcd - lOl.cd ~ cd cdcdcd ~ ìoioi.cd - cd 


ab _ abab _ ababab 
cd cdcd cdcdcd 





§ 5. QIĨY l»Ổ\C. MẪU \IIIU1' PI«A\ số 
§ 6. SO SẢNH PHÂY SỐ 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Quy dồng mẫu nhiễu phân số 

Muôn quy đồng mầu nhiều phân số và mẫu dương ta làm như sau: 
ị Bước 1: Tìm một bội chung của các mẫu (thường là BCNN) dể làm 
mẫu chung 

Bước 2: Tìm thừa số phụ của mỗi mầu (bàng cách chia mẫu chung 
cho từng mầu) 

Bước 3: Nhân tử và mầu của mỗi phân số với thừa số phụ tương 
ứng 

2. So sánh hai phân số cùng mẫu: 

Trong hai phân số có cùng một mẫu dương, phân số nào có tử lớn 
hơn thì lớn hơn 

3. So sánh hai phân số không cùng mẫu: 

Muôn so sánh hai phân số không cùng mầu ta viết chúng dưới 
dạng hai phân số có cùng một mẫu dương rồi so sánh với nhau: 
phân số nào có tử lớn hơn thì lớn hơn 

B. BÀI TẬP 

1. Quy dồng mẫu số: 

19 ... 11 13 ... 17 

2 2 .3 2 .5 4 2 4 .3.5 3 _ 3.7 2 .11 3 2 .7.13 _ 

Giải 

a) MC là BCNN (2 Z .3 2 .5\ 2 4 .3.5 3 ) = 2 4 .3 2 .5 4 

19 19.2 2 11 11.3.5 

2 2 .3 2 .5 4 - 2 4 .3 2 .5 4 ’ 2 4 .3.5 3 " 2 4 .3 2 .5 4 

b) MC là BCNN (3.7 2 .11, 3 2 .7.13) =3 Z .7 2 .11.13 

13 _ 13.3.13 13 2 .3 

3.7 2 .11 ~ 3 2 .7 2 .11.13 " 3 2 .7 2 .11.13 
17 17.7.11 

_ 3".7.13 _ 3 2 .7 2 .1 1.13 _ 

2. Rút gọn rồi quy dồng 

131313 4747 , , 1515 ... 17171717 

a)-——, —-—- b)-và — - 

555555 7373_ 3131 62626262_ 
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131313 13.10101 13 174 


MC -= 55.73 = 4015 
13 _ 94 9_ 47 _ 2585 
55 “ 4015 ’ 73 “ 4015 

b 151 5 15.10] _ 15 _ 17171717 _ 17.1010101 _ 17 

5 3131 " 31.101 "31 ’ 62626262 ~ 62.1010101 “ 62 
MC : 62 
15 _ 30 17 

_ 3_Ị__62_ 62 _ 

3. Tìm phân sô có mầu bảng 7, khi cộng tử với 16, nhân mẫu 

vđi 5 thì giá trị của phân so dó không thay đối _ 

Giải 

Gọi a e z là tử của phân số phải tìm 
_,, , . . ^ , a + 16 a „ 


Theo đề bài ta có: —- 


> a + 16 = a.5 => 4a = 16 => a = 4 


Vậy phân số phải tìm !à: ] 

4. Cho a, b, c, d e z, b > 0, d > 0. Chứng minh rằng 

a) Nếu ^ ad < bc b) Nếu ad < be thì Ỹ 


, a c a.d b.c , . 

a) — < -7 => —— < — - ad < bc 

b d b.d b.d 

, . , ,_ad bc a c 

i _ 

5. Cho a, b 6 N, a < b và c 6 N*. Chứng minh răng 3 < 

b b + c 


b b(b + c) b(b f c) 
a + c _ b(a + c) ab í bc 
b + c _ b(b + c) ~ b(b + c) 

Vì: a < b => ac < bc ab + ac < ab + bc 
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c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


'r Hãy chọn phương án đúng 

ỵ_20 

Cầu 1: X e z, khi --- - ———— thì giá trị của X là 
— 18 90 e 

A. X = 5 B. X = -5 c. A và B đều sai 

«... o. , . .. « _ 1313 _ _ 13131313 

Câu 2: Cho hai phân sô E = , F = ________ 

— F 1717 17171717 

Hãy chọn kết luận đúng trong các kết luận sau khi so sánh E vh F 

A. E < F B. E > F c. E - F 

Cầu 3: Khi so sánh hai phàn sô 4 và 4 kết luận nào sau đây là đúng 

4 6 

A. 4 < 4 B. 4 > 4 C. Cả A, B đều sai. 

4 6 4 6 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

c 

A 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Tìm X e z khi 

3 2 

Hướne dẫn 

^ 2(5 - x) = 3(x - 5) =* X = 5 

3 2 


2. Cho a, b, c, d e z, b > 0, đ > 0 và 4 < 4 
b d 

Chứng minh rằng: 4 < T ~~ ~ T < 4 
b b + d d 

Hướng dẫn 

Ta có: 4 < 4 => ad < bc ab + ad < ab + bc 

b d 

=> a(b + d) < b(a + c) 4 < 4~~4 
b b + d 

Ta cũng có: ad < bc => ad + cd < bc + cd 

=> d(a + c) < c(b + d) => 4~ ~4 < 4 
b + d d 


Tóm lại: 


a a + c c 
b < b + d < d 
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§7. PHÉP CỘNG PHÂN SỐ 
§«. TÍNH CHẤT Cơ BẢN CỈIA 
PHÉP CỘNG PHÂN SỐ 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Cộng hai phân sô cùng mẫu 

Quy tác: Muốn cộng hai phân sô' cùng mẫu ta cộng các tử và giữ 

. * a b a + b 

nguyên mâu. — + — = —— 
m m m 

2. Cộng hai phân sô không cùng mẫu: 

Quy tác: Muốn cộng hai phân số không cùng mẫu, ta viết chúng 
dưới dạng hai phán số có cùng một mẫu rồi cộng các tử và giữ 
nguyên mẫu. 

3. Các tính chất: 

a) Tính chất giao hoán : “ + = “7 + 7- 

b d d b 

b) Tính chất kết hợp : + + = + + 

\ b dyl q b V d qj 

1 c) Cộng với sô' 0 : ^+0=0+^=^ 


B. BÀI TẬP 

1. Tính : 

-3 5 . , 5 -1 . -333 8888 

a) + -r h) - + ~ c) ——— + 

7 2 _ -8 20 _ 555 7777 

Giải 

a) + Ễ = -6 + 35 = 29 

a 7 + 2 14 + 14 14 ~ 14 

b) A. + IẤ-IẼ. + IÌ-IĨẼ. + IĨ.- ~ 25 - 2 _ -27 

-8 + 20 ~ 8 + 20 = 40 + 40 40 ' 40 

-333 + 8888 = _ 3 + 8 _ -21 + 40 = 19 

c 555 + 7777 " 5 + 7 = 35 " 35 

2. Tìm xe z biết rằng : 7 + + ^ 

4 3 12 3 4 
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Giải 

g _ x + 2 + x- 6_(x + 2)3 + x- 6_3x + 6 + x- 6_4x_x 
= 4 + 12 “ 12 + 12 12 ~Ĩ2 ~ 3 

Vậy s là sô nguyên khi X = 3.k (k e z ) 




Giải 


Ta có: 

a a b b c ^ c d ^ d 

a+b+c a+b’a+b+d a+b’b+c+d c+d’ a+c+d c+d 
a b c a b c d 

a + b + c a + b + d b + c + d a + b a + b c + d c + d 

= a ± bc ± d 1+1=2 
a + b c + d 

a b c d 

Vậy: -f-- + ----- +-- < 2 

a + b + c a + b + d b + c + d a + c + d 
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c. CÂU HỎI TRẲC NGHIỆM 


> Hãy chọn phương án đúng 

Câu 1; Trong các tổng sau dây, tổng nào có giá trị là số nguyên 
A. 4 + ị + ị + ị C.UĨ+Ị 


Cầu 2 ; Những số nguyên X nào sau đây thoả: 
A. -2, -1, 0 B. 0, 1, 2 


-4 3 X 14 -11 

19 + 19 < 19 < 19 + 19 
c. 1, 2, 3 


A. a = -1, 1, 2 


B. a = -1, 1, - 

ĐÁP ÁN 


Câu 1 

2 

3 

Chọn Ị B 

B 

c 


D. TOÁN Tự LUYỆN 


1. Một vòi nước chảy vào bê trong 5 giờ thì đầy bể. Một vòi nước khác 
chảy vào bể trong 7 giờ thì đầy bế. Hỏi cả hai vòi cùng chảy thì 1 giờ 
được mấy phần bể. 

Hướnẹ dẫn 

Trong 1 giờ : vòi thứ nhất chảy được ì bể 

vòi thứ hai chảy được i bể 

Vậy trong 1 giờ cả hai vòi chảy được ỉ + - - ^~bể 
5 7 35 

2. Chứng minh rằng : -Ậ- + -Ậ- +.+ -ị- < 1 

101 102 200 

Hướne dẫn 

1 1,1 1 .11 
101 < 100 ’ 102 < 100 ’ ’ 200 < 100 

J_ + J_ + + _1_ < J_ + J_ + | 1 _ 100 ỉ 

^ 101 + 102 * "" + 200 < 100 + 100 + + 10Ọ 100 

100 số hạng 
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§9. PHÉP TRỪ PHÂN số 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Số dối: 

I Định nghĩa: hai sô' gọi là đối nhau nếu tổng của chúng băng 0. 

Kí hiệu số đối của phân số 4 là Ta có: 4 + Í--5-1 = 0 
b b b l b ) 

a a -a 
b ~ - b ~ b 

2. Phép trừ phân số 

Mi r'n trừ một phân số cho một phân sô' ta cộng số bị trừ với sô' đối 

của 3Ô trừ .--4 = 4+-4| 
o d b V 

B. BÀI TẬP 


1. Tìm X e z để —-— là một số nguyên 

-í + 1 X + 1 

12 17 12-17 _ -5 

x+1 X + 1 x+1 x+1 

Giải 

—— là số nguyên khi x+1 là ước của -5 

X + 1 

Suy ra x+1 = -1, 1, -5, 5 

* khi x + 1 = -1 => X = -2 

* khi X + 1 = 1 => X = 0 

* khi x + l = -5=>x = -6 

* khi x + 1 = 5 => X = 4 

Vậy X = -2, 0, -6, 4 


2. Tìm X , biết rằng ^3 _ 2 ) _ 

X -(H)B 


Giải 


r_8_ _ 12 'ị _ r_ _ f_6_ + aỴ| = ± ^ li _ f x _ = ± 

V24 24 ) |_ x v24 + 2424 ^ 24 ( x 24) 24 
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9_ 4 4 -8 -8 9 8 + 9 J_ 

24 : 24 24 ~ 24 ” 24 24 ~ 24 " 24 


3. Chứng minh ràng — - 
a 

- = —- với ae N* 

a 4 1 a(a + 1) 


Giải 

1 1 a + 1 

a a + 1 - a 1 

a a • 1 ã(a + 1) a( 

a + 1) a(a +- 1) a(a + 1) 

4. Tính tổng: + — + 

3 

2.5 5.8 

4 17.20 


Giải 


Ta có' — = - - - ■ — 1 i • i_1 

2.5 2 5 ’ 5.8 5 8 ’ 17.20 - 17 20 

Suy ra: 

_3 + 3 3 1111 

2.5 + 5.8 4 4 17.20 2 5 4 5 8 4 4 17 20 ~ 2 20 20 20 20 


i. Chứng minh rằng: 

1 _ 1 1 , 

-õ < f (n 

VL n -1 n 


2 2 4 3 2 4 4 2 4 " 4 n 2 


2 ,1 1 

Vn > 2 ta có: n>n-l => n > n - 1 => —- < ——— 
n 2 n - 1 


Suy ra 


n(n - 1) n - 1 
1 1 1 
n 2 < n - 1 n 


rp'. ... . . 1 , 1.11 1 . .1 1 1 

lừ câu atacó: ....: -V < —— - — 

2 2 2’3 2 2 3’ V n-1 n 


Suy ra: -22- + -2- 4 
2 2 3 2 


111 !<!-!<! 
2 2 3 n n 


c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng 


. a c 


trong các phân số sau: 

A. ỉ-4 B. 

b - d b.d 


„ ad - bc 
b.d 






3232 11 

Cầu 2: Cho E = ~ E có íỉiá trị nào trong các giá trị sau: 

A E = 3232-11 = 3221 
7171-17 7154 

B E = 3232 - 11 = 1221 
17 17 

c E - 32 11 - 32 17 - 11 71 - -237 
~ 71 17 ~ 71.17 = 1207 

Câu 3: Cho E = Ị^ X + 3 j _ ^ • Với giá trị nào của X sau đây thì E = 0 



D. TOÁN Tự LUYỆN 

X 5 25 

1. Tìm số nguyên X để hệ thức sau đúng: _ + - = ““ 

3 10 30 

2. Tính tổng: -ỉ— + -í— + -í— +.+ —Ị— + —— 

1.2 2.3 3.4 98.99 99.100 

§ 10. PHÉP NHÂN PHẨN số 
§11. TÍNH CHẤT Cơ BẢN CỦA 
PHÉP NHÂN PHÂN số 


A. KIẾN THỨC Cơ BẲN 

1. Phép nhân hai phân số: Muôn nhân hai phân sô', ta nhân các tử 
với nhau và nhân các mẫu với nhau 

a _ c _ a.c 
b " d - bi 

2. Nhận xét: Muốn nhân một sô" nguyên với một phân số (hoậc một 
phân số với một số nguyên) ta nhân số nguyên với tử của phân số 
và giữ nguyên mẫu 

b a.b 
a.— = —— 
c c 
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3. Các tính châ't cơ bản của phép nhân phâ) 
a. Tính chât giao hoán: f -4 = J T~ 


b. Tính chát kết hợp: 


ia0.pafc.pi 

lb dj q b qj 


d. Tính chất phần phối của phép nhân dối với phép cộng: 


a c + EÌ = a c a p 

b'U qj b d b q 


B. BÀI TẬP 

I 1. Tìm X biết ràng f X 4 


= 0 khi X = - -■ hoặc X = -7 



85 










_. a a a a 

Từ đó suy ra : — 

b c b c 


c. CẨU HỎI rRÁC NGHIỆM 

> Hãy chọn ptiufỉ>m án đúng 

3 _2 j 

Câu 1 : Nếu X- - -7 = -—■•„ chì X có giá trị nào trong các giá trị sau đây 

4 5 7 

của X 

A. B. c. 11 

140 140 140 

Câu 2; Một tấm vải dài 15m. Vậy ^ tấm vải dài 

A. 12m B. lOm c. llm 

Câu 3: Mỗi một giờ xe ôtô đi được 42km. Sau ggiờ ôtô đi được một 

quãng đường là 

A. 28km B. 30m c. 32m 

ĐÁP ÁN 





D. TOÁN Tự LUYỆN 




Hướng dẫn 

Cách giải tương tự bài tập 4 (trang 86) 

2. Tìm hai phân sô' biết rằng : tống và tích của chúng băng nhau 

Hướng dẫn 

Gọi 2 phân số phải tìm là ^ và 4 (a,b, c,d 6 z, b 0, d * 0) 
b d 

m , a c a c ad + bc ac 

Tacố: b d bĩ= M M = adtbc = ac 


b c-d 

, ; a 13 13 


1 aụ: — = — tnĩ — = ——- = —- 
d 5 b 13-5 8 

13 13 13.8 + 13.5 13(8 + 5) 13.13 13 13 


§ 12. PHÉP CHIA PHÂN số 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

I I. Số nghịch đảo: Hai số gọi là nghịch đảo của nhau nếu tích của nó 
bằng 1 

2. Phép chia phân sô': Muốn chia một phân số hay một số nguyên 


II cho một phân sô' 

Ta nhân 

sô bị chia 

với số nghịch đảo của số chia 

B. BÀI TẬP 






1. Tìm X biết răng 





3 

4 


b 2 X 

2 . 

-5 

a. 7 X 

11 


5 

3 : 

7 




Giải 



-3 

4 

4 -3 _ 

4 7 

-28 


a ' 7 x 

11 ^ x ~ 

11 : 7 

11 x -3 “ 

33 


b 2 X _ 

2.-5 

2 2 

7 _ 14 


-14.2 

5 

3 : 7 ^ 

5 X " 3 

-5 ~ -15 : 


15 : 5 
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2. Thực hiện phép chia : 444444 

V VỊ H H 2 2 2 202020 

_ 5 7 + 9 _ 

Giải 

3 
2 

3 3 3 

303030 3.101010 3 5 7 + 9 303030 3 3 

202020 2.101010 2 ^ 2 _ 2 + 2 : 202020 "22 

5 79 



3 3.3 o(1_1 I) 
Ta có: 5 7 + 9 u 7 gj 

2 2 2 ?! 1 n 


Giải 

Gọi a là số nguyên phải tìm thì — là số nghịch đảo của a (a * 0) 
a 

Theo dề bài ta có: a = -=>a 2 =l=>a = -l;l 

_a_ 

5. Một bể đang chứa lượng nước bằng Ị dung tích bể. Người ta 
mở một vòi nước chảy vào bể, mỗi giờ chảy được — bể. Hỏi 
sau dó bao lâu thi dẩy nưởc__ 


Giải 

Phần bể chưa có nước : 1-4 = 4 

4 4 

Theo đề bài 1 giờ vòi nước chảy vào gbể. Nên để nước đầy bể vòi 

nước phải chảy trong thời gian : 4 ■ 4 = 4 -4 = 2 (giờ) 

4 8 4 1 


88 















c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


> Hãy chọn phương án đúng 

Câu u Cho a e N và a > 1 phân sô' — là số 
a 

A. lớn hơn 1 B. nhỏ hơn 1 c. số nguyên 

Câu 2: Một phân số chia cho 1 thì thương: 

A. bằng chính phàn số đó 

B. lớn hơn phân sô' đó 
c. bé hơn phân sô' đó 

3 

Cáu 3: Nếu đóng 120 lít nước khoáng vào loại chai “ lít. Thì sô' chai nước 

4 

khoáng có được là 

A. 120 chai B.. 160 chai c. 180 chai 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

A 

B 


D. TOÁN Tự LUYỆN 


Hướne dẫn 


22 

x + =±x = 258 : 
21 


+*IH 


nguyên 

Hướne dẫn 

E 2x : 4x 2 + 2x 2x ; 2x(x +1) 2x K 15 3 

5 : 15 5 : 15 5 x 2x(x +1) x + 1 

E có giá trị là sô nguyên khi X + 1 là ước của 3 

=> X + 1 = -1, 1, 3, 3 => X = -2, 0, 2, -4 
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§ 13. HỖN SỐ. SỐ THẬP PHẢN. PHAN TRẢM 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Hỗn số: Phân số có thể viết dưới dạng hỗn số như sau: 

! 7 = 1 ♦ f = 

4 ^ 4l^ 4 

Phần nguyên phần phân số 

. 7 , 7 

cua -7 cua -7 

4 4 

* Ngược lại, ta cũng có thể viết một hỗn số dưới dạng phân số, 

chẳng hạn : 11 = 1Ả + 3 = - 
4 4 4 

2. Số thập phân: Phân số thập phân là phân số mà mẫu là lũy thừa 
của 10 

Số thập phân gồm hai phần 
- Phần số nguyên viết bên trái dấu phẩy 
I - Phần thập phân viết bên phải dấu phẩy 

Số chữ số của phần thập phân bằng sô' chữ số 0 ở mẫu của phân số 
thập phân 

3. Phần trăm: Những phân số có mẫu là 100 còn được viết dưới 
dạng phần trăm với ký hiệu,% 

B. BÀI TẬP 
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12 19 38 19 9 3 

6:4 — = — : = - X --- = 

3 9 3 9 3 38 2 



7 23^1 -11 -20 _ -11 

,3 " 7 J x_ 7 ^ 21 x “ 7 

-11 . -20 . -11 21 33 33 

c 7 : 21 ^ x 7 x -20 ~ 20 ^ x " 20 



Giải 


J _1 1 1 J 1 3 ‘4 5 1000 = 1000 = 500 

2 3 4 999 23 4' 999 2 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng 

Cầu 1: Phân số thập phân là phân số 

A. Có mẫu là một lũy thừa của 10 

B. Mẫu chỉ chứa các thừa số nguyên tố 2 và 5 
c. Hai câu A, B đều dũng 
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Cáu 2: Trong các giá trị sau của X. Hãy chọn giá trị thích hợp để 

0 3 _ -30 

2-7X + X = 

4 7 

A. X = -lị B. X = lị c. X = lị 

7 7 7 

Câu 3: Cho phân số E = — a e N*. Điều kiện nào sau đây đê A đổi 

2 n .5 n .3 

ra được phân sô' thập phân 

A. Va e N*, E đổi ra được phân số thập phân 

B. a i 3 thì E đổi ra được phân số thập phân 
c. E không thể đổi ra được phản sô' thập phân 

ĐÁP ÁN 



D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Chứng minh rằng phân số - không thể viết được dưới dạng số 
thập phân 



Ta có: 7n:7 ; 5n + 3/7 

Mẫu chia hết cho 7. Tử không chia hết cho 7 nên khi phân số tối 
giản, mẫu vẫn chứa thừa số nguyên tố 7 

Do đó + 3 không thể viết được dưới dạng thập phân 
7n 

2. Tìm các phân sô' tối giản có mẫu khác 1. Biết rằng tích của tử và mẫu 
bàng 220 và phân số đó viết được dưới dạng số thập phân 



Gọi ^[(a,b) = 1 ] là phân số tối giản phải tìm a, b e z và b * 0,1 
Theo đề bài : a.b = 220 = 2 2 .5.11 

b không chứa thừa sô' nguyên tố 11 và b * 1 nên b = -4, +4, +5, -5, 

+20, -20 

Ta tìm được các số thập phân sau 13,75 ; 8,8 ; 0,55 
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§14. TÌM GIÁ TRỊ PHÂN số CỈIA 
MỘT SỐ CHO TRƯỚC 


A. KIÊN THỨC Cơ BẢN 

Quy tắc: Muôn tim — của sô b cho trước, ta tính b - m (m, n € N, n * 0) 
n n 

B BÀI TẬP 

1. a) Tìm ; của 140000 đ b) Tìm 2 1 của 120kg 

___4____ 3 _ 

Giải 

a) % cua 140000 đ là: 140000. ệ = lOOOOOđ 

b) 2 - cua 120kg là: 120.2 ị = 120. - = 280 kg 

2. Một tổ công nhàn cò 36 người, số nữ chiêm tổng số. Hỏi 

sô công nhàn nam là bao nhiéu người? 

Giãi 

Sô công nhân nữ là: 36. ^- - 24 nguời 

Sô công nhân nam là: 36 — 24 = 12 người 

3. Một vưòn cây ăn trái có 72 cây gồm mít, cam, xoài số cây mít 

chiếm \ tổng số, số cây cam chiếm f tổng số. Hỏi vườn cây 
4 3 

ăn trái có bao nhiêu cầy xoài __ 

Giải 

Số cày mít: 72.-; - 18 câv 
4 

Sô cây cam là: 72." - 48 cây 

Số cáy xoài là: 72 - (18 + 48) = 6 cây _ 

4. Một cái bể nước có chiều cao l,2m, chiểu dài bằng — chiều 

cao, chiều rộng bằng - chiều dài. Tính thể tích của cáỤbể 
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Giải 


_ 4 

Chiều dài của cái bể là: 1 , 2.7 = l, 6 m 

3 

, „ 3 

Chiều rộng của cái bề là: l, 6 .^ = 0,6m 

Thể tích của cái bế’ là: 1,6.0, 6 .1,2 = l,152m 3 _ 

5. Một thửa đất hình chữ nhật có chiều dài 60m, chiều rộng 
bằng ^ chiều dài. Người ta trồng cây ăn trái hết — diện 

tích thửa đất. Hỏi phần còn lại là bao nhiêu? _ 

Giải 

Chiều rộng thửa đất: 60. ^ = 40 m 
Diện tích thửa đâ't: 60.40 = 2400 m 2 
Phẩn trồng cây ăn trái: 2400. Ị! = 2000 m 2 
Phần diện tích còn lại: 2400 - 2000 = 400 m 2 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng 

Câu 1; An có 25 viên bi, An cho Bình ^ số bi của mình. Hỏi Bình có bao 
nhiêu viên bi 

A. 15 viên bi B. 10 viên bi c. 20 viên bi 

Cầu 2: Một lớp học có 35 học sinh trong đó sô' học sinh nữ chiếm ^ tổng 

5 

sô' học sinh. Hỏi lớp học đó có bao nhiêu học sinh nam 
A. 20 học sinh nam B. 21 học sinh nam c. 24 học sinh nam 
Cầu 3; Một người bày bán 120 chậu hoa gồm cúc, thược dược và hướng 

dương. Số chậu cúc chiếm 20%, số chậu thược dược chiếm \ trên 

4 

tổng số các chậu hoa. Hỏi có bao nhiêu chậu hướng dương 
A. 70 chậu B. 56 chậu c. 66 chậu 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

A 

c 

c 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Một cứa hiệu bán 12 thùng mì gói thi còn lại trên kệ hàng ~ị- số 
thung mì lúc đầu. Hỏi cứa hiệu đA bày bán bao nhiêu thùng mì gói? 

H ướne dẫn 

Cách 1: Sỏ' thùng mì còn — nghĩa là sỏ' thùng mì bày bán có 11 
phần thì đã bán 11-5 = 6 phần 

Suy ra sỏ' mì cửa hiệu bày bán là: (12 : 6)11 = 22 thùng 

Cách 2: Gọi X là sô' thùng mì được cửa hiệu bày bán thì sô' thùng mì 

còn lại là — X 
11 

Ta có: x--ịx = 12=>íl--ị|x = 12 

11 l llj 

=> -ịx = 12 => X = 12 : — = 12.^ = 22 thùng mì 
11 11 6 

2 

2. Một người đem bán một giỏ cam sau khi bán ^ và 4 trái thì còn lại 

20 trái. Hỏi sô' cam người ấy đem bán đi là bao nhiêu trái 
Hướne dẫn 

Cách 1: Sô' cam người â'y đem đi bán chia ra 5 phần thì người ấy đã 
bán 2 phần và 4 trái. Vậy sô' cam còn lại là 3 phần bớt đi 4 trái. Hay 
3 phần số cam là 20 + 4 = 24 trái 
Cách 2: Gọi X là số cam người ấy đem đi bán 

Thì số cam đã bán là: y X + 4 
5 

Số cam còn lại là: X - X + 4 j = 20 


x-^x-4 = 20=>x l-| =20 + 4=>x = 24.| =40 trái 



§15. TÌM MỘT SỐ BIẾT GIÁ TRỊ 
MỘT PHÂN SỐ CỈJA MÓ 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

II Quy tắc: Muốn tìm một sô' biết — của nó bằng b, 


ta tính b : — (m, n e N*) 


B. BÀI TẬP 

I 1. Tìm một số biết 


a) Gọi X là sô phải tìm thì X = 35 : — = 35. - 


b) Gọi y là số phải tìr .1 thì y = 30 : 1 ^ = 30 

2. Xuân có 120đ ; ^ số tiền của Hạ bằng 
5 

Hỏi số tiền của Ha là bao nhiêu? 


ì tiên cúa Xuân là: 120,- = 80đ 


3. Một lớp học có 33 học sinh, biết rằng ^ sô' học sinh nữ bằng 


Cách 1: ^ số học sinh nữ bàng ^ sô' học sinh nam thì số học sinh 

. 3 1 3 2 6 . . . . _ 

nữ bang: — so học sinh nam 


Vậy sô' học sinh nữ chia ra 6 phần bằng nhau thì số học sinh nam là 
5 phần 

Sô' học sinh có trong lớp học: 6 + 5 = 11 phần 
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Số học sinh nữ là: (33 : 11)6 = 18 học sinh 
Số học sinh nam là: (33 : 11)5 = 15 học sinh 

Cách 2: Gọi a là số học sinh nam. Thì số học sinh nữ tính theo số 

. . ._3 1 _ 3a 2 6 

học sinh nam la: — a : -- = “ a 

5 2 5 1 5 

Số học sinh nam là: 

a + ~a = 33=>aíl + ?| = 33 
5 t 5j 

=> a. ìị- = 33 => a = 33 : ụ = 33. Ặ = 15 học sinh 
5 5 11 


Sô học sinh gừ là: 33 - 15 = 18 học sinh _ 

4. Tuổi con bàng ^ tuổi cha. Tổng số tuổi của cha và con là 55. 

Tìm tuổi cha và tuổi con _ 

Giải 


Cách 1 : Nếu chia tuổi cha làm 9 phẩn thì tuổi con là 2 phần 
Vậy: tuổi cha và tuổi con có: 9 + 2 = 11 phần 
Tuổi cha là: (55 :11).9 = 45 tuổi 
Tuổi con là: (55 : 11).2 = 10 tuổi 

Cách 2: Goi a là tuổi cha thì tuổi con là — a 

9 

Ta có: a + Ẹ a = 55 => a 1 1 + = 55 

9 l 9 J 

=> a.Ị^ = 55 a = 56 : ~ = 55.Ậ = 45tuổi 

9 9 11 

Vậy tuổi cha là: 45 tuổi 
2 

tuổi con là: 45.^ = 10 tuổi (hoặc 55 - 45 = 10 tuổi) 

5. Một tổ công nhân làm dường đã làm xong Ệ chiều dài con 

dường và còn phải Làm tiếp 270m thì hoàn thành con đường. 

Tính chiểu dài con dường. _ 

Giải 

4 7 4 3 

Phân số chỉ phần đường phải làm tiếp là: 1" = T"Ĩ7~ 

7 4 7 7 


Chiều dài con đường là: 270 :1 = 270.1 = 630 m 
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c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


> Hãy chọn phương án đúng 

3 

Câu lĩ Một sô' amà 7 của nó bằng 12 thì 

4 

A. a = 9 B. a = 16 c. a = 12 

Câu 2; Một số b mà 2 ^ của nó bằng - ^ thì 

1 1 9 

A. b = i B. b = -4 c. b=| 

8 8 8 

Câu 3: Một hộp đựng 44 viên phấn gồm phân màu xanh và phân màu 

vàng. Biết rằng số phấn màu xanh bằng y số phấn màu vàng thì số 

phấn màu xanh và số phấn màu vàng tính được là: 

A. 16 viên phấn màu xanh và 28 viên phấn màu vàng 

B. 16 viên phấn viên màu vàng và 28 viên phấn mău xanh 

C. 18 viên phấn màu xanh và 26 viên phân màu vàng 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

B 

A 


D. 

1 


TOÁN Tự LUYỆN 

3 

Bạn Hùng đọc xong cuốn sách trong 3 ngày. Ngày thứ nhất đọc ^ 
cuốn sách, ngày thứ hai đọc ^ cuốn sách, ngày thứ 3 đọc nốt 49 trang 


sách còn lại. Tính xem cuốn sách đó có bao nhiêu trang? 

Hướne dẫn 

Phân số chỉ phần trang sách bạn Hùng đọc trong hai ngày đầu: 

3 1 17 " _ , ' 

— + — = —-7 cuốn sách 
8 3 24 


Phân sô' chỉ số trang sách Hùng đọc ngày thứ 3 

1 _ II = ẩí _ iĩ = 

24 24 24 24 


Sô' trang của cuô'n sách là: 

7 24 

49 : = 49.= 168 trang 




2. Ba vòi nước cùng chảy vào một hố chứa. Nêu chỉ để vòi thứ nhất chảy 
vào hồ thì phải 8 giờ mới đầy hồ. Nếu chi đô vòi thứ hai chảy thì 
phải 10 giờ mới đầy hồ. Nếu chỉ đế vòi thứ 3 chảy thì phải 15 giờ mới 
đáy hồ. Nếu cả ba vòi cùng chảy thì bao lâu mới đầy hồ. 

Hướne dẫn 


Một giờ vòi thứ hai chay được: ““ hồ 

Một giờ vòi thứ ba chảy được: ỵ hồ 

Một giờ cả ba vòi cùng chảy được: + Ạ- + ■— = — hồ 
8 10 15 4 


§ 16. TÌM TỈ SỔ CỦA HAI số 


KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Tỉ số hai số: Thương trong phép chia s. a cho số b (b * 0) gọi là tỉ 
số a và b 

Khái niệm tỉ sô thường dùng khi nói vé thương của hai đại lượng 
(cùng loại và cùng đơn vị đo) 

2. Tỉ số phần trăm. Muốn tìm tỉ số phần trăm cửa hai sô' a và b, ta 
nhân a với 100 rồi chia cho b và viết ký hiệu % vào kết quả: 

b 

3. Tỉ lệ xích: Tỉ lệ xích T của một bản vẽ (hoặc một bản đồ) là tỉ lệ 
khoảng cách a giữa hai điểm trên bản vẽ (hoặc bản đồ) và khoảng 

cách b giữa hai điểm tương ứng trên thức tế T = ^ (a,b có cùng 

b 


■* đơn vị đo) 

3. BÀI TẬP 


1. Tính tỉ số: 

3 

.32 

a) 25cm và - m 

b)- và 1- 

7 

5 5 
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a) 25cm = 0,25m 


Giải 




Giải 


Cách 1 : Tỉ số hai số bằng Ệ: nếu số lớn có 7 phần thì số nhỏ 3 

phần. Vậy số lớn hơn số nhỏ: 7 - 3 = 4phần 
Suy ra: số lớn bằng: (24 : 4).7 = 42 
số nhỏ bằng: (24 : 4) 3 = 18 

Cách 2 : Gọi số nhỏ là a, số lớn là b ta có: b - a = 24 => b = 24 + a 

Ta lại có: Ị = ị =* —— = ị => 3(24 + a) = 7a 
b 7 24 + a 7 
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o 72 + 3a f= 7a n> 72 = 7a - 3a = 4a => a = ~ = 18, b = 24 + 18 = 42 



CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


> Hãy chọn phương án đúng 

Câu 1: Hai thành phô' trên thực tế cách nhau 35km thì trên bản đồ tỉ lệ 

xích cách nhau một khoảng là: 

500000 ' 

A. 7cm B. 7dm c. 7mm 

2 „, 

Cáu 2: Tỉ số hai số là -ị . Tổng của hai số là 35 thì hai số đó là: 

A. 15 và 20 B. 10 và 25 c. 5 và 30 

Cầu 3: Tỉ số của hai số là \ nếu thêm vào sô nhỏ 5 đơn vị thì tỉ lệ sô' của 
5 

chúng là ì. Vậy hai số đó là 

A. 25 và 50 B. 15 và 50 c. 20 và 50 

ĐÁP ÁN 

Câu I 1 I 2 I 3 
Chọn I A I B Ị c 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 

3 

1. Tỉ sô' hai sô tự nhiên là y . Tính hai sô' đó biết rằng tích hai sô 


Gọi a là số nhỏ, b là số lớn ta có 


~ 3 


Ta lại có: a.b = 432 => 4 b.b = 432 => ~b 2 = 432 


► b 2 = 432 : 4 = 432. 4 = 576 = 24 2 => b = 24 


2. Bạn Hòa đọc một cuốn sách, ngày thứ nhất bạn Hòa đọc được ^ cuốn 

sách, ngày thứ hai bạn Hòa đọc -ị cuốn sách. Ngày thứ 3 Hòa đọc 
4 

nốt 7 trang sách còn lại. Hỏi cuốn sách có bao nhiêu trang 

Hướne dẫn 

Phân số chỉ số phần sách Hòa đọc trong hai ngày đầu: 

5.1 20 9 29 , 


Phân số chỉ phần sách Hòa đọc ngày thứ 3 : 1 - “ = 
Số trang của cuốn sách là : 7 : ^ = 7. ^ = 36 trang 
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BÀI TẬP ÔN ÍIUÒMp III 


2. Tính bàng cách hợp lý: A = ----- 4 ------ 4 - ------ - - + ... 4 — 

3.7 7.11 11.15 203.207 

3. Tìm giá trị của các sô" tự nhiên n để phân sô' ----- - tối giản. 

n 4 3 


5. Rút gọn phân số : p = - 


6 . 


Tìm phân sô' tối giản 7 -, nếu cộng tử số với 6 , mầu sô' với 14 thì giá 
b 

trị của phân sô' không thay đỗi. 


7. Cho biểu thức: p= ——- 4 —- —■ 

n-1 n - 1 n-1 

Tìm các số nguyên n để biểu thức p có giá trị nguyên 

8. Chứng tỏ rằng: -4r < - — ^ Vn e N, n > 2 

n 2 n(n - 2) 

9. Một chiếc bể có 3 vòi nước : Hai vòi chảy vào và một vòi tháo ra. Vòi 
thứ 1 chảy 4 giờ thì đầy bể, vòi thứ 2 chảy 3 giờ thì đầy bể. Vòi thứ 3 
tháo 2 giờ thì cạn bế. Biết rằng bể đang cạn, nếu mở ba vòi cùng một 
lúc thì sau bao lâu nước đầy bể ? 


10 . 


1 . 


2 . 


3. 


Ba công nhân cùng làm một công việc, nếu làm riêng thì người thứ 
nhất hoàn thành công việc trong 10 giờ, người thứ hai trong 15 giờ 
và người thứ ba trong 30 giờ. Nếu ba người cùng làm chung thì sau 
bao lâu sẽ hoàn thành công việc ? 

Hướne Dẩn Và Đáp Sô 

1 1 _ n 4 1 n n 4 1 - n 1 

n n 4 1 n(n 4 1) nín 4 1) n(n 4 1) n 4 1 

1 1 4 1 1(1 n 

3 7 “ 3.7 ^ 3.7 “ 4{3 1 ) 

1(1 1 | 1 11 11 1 \ 

^ ~ 4 (.3 7 + 7 11 + 11 15 + "" + 203 207 ; 

n 4 7 n 4 3 4 4 _ J + 4 

n + 3 ~ n + 3 n + 3 
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tối giản khi 4 tối giản 
n + 3 n + 3 

Suy ra 4 và n+3 phải là hai sô' nguyên tố cùng nhau, ước khác 1 và 4 
của 4 là 2. vậy nếu n+3 / 2 khi n+3 * 2k => n * 2k - 3 (với 

ke N, k * 0). Thì phân số n + ^ tối giản. 


«-x = 7 + —= — =>x = — - = — - = 8 
0 3 x 3 3 ^ x 3 3 3 4 

9 4 27 3 .24 = 9 4 .3 9 .3.2 3 = 9 4 .3 9 .2 3 .3 
p ~ 81 2 .3 7 .3 .2 3 - 9 4 .3 7 .3 2 .2 3 ~ 9 4 .3 9 .2 3 


6 . Theo đề bài '.a có: 

§ = = a(b + 14) = b(a + 6) =>ab + 14ab = ab + 6b 

b b + 14 

=>14a :6b =. 7a = 3b=*^ =ị 
b 7 


7. p = 


n-1 n-1 n-1 n-1 n-1 

Vậy p có giá trị nguyên khi 5: n-1 hay khi 


n - 1 = 5 
n - 1 = -5 
n - 1 = -1 


. n = 6 

> n = -4 

> n = 0 


9. Trong 1 giờ cả ba vòi cùng chảy: 
1 1 _ 1 = 3 + 4-6 = _1 

4 + 3 2 12 


12 


(thể tích của bể) 


Thời gian ba vòi cùng chảy mà nước vẫn đầy bể : 1:^ = 12 giờ 


10. Phần công việc 3 công nhân làm chung trong 1 giờ 
1 1 1 3+2+1 1 

10 + 15 + 30 30 5 

Thời gian 3 người làm chung để xong công việc : 1:^=5 giờ 
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CHƯƠNG I. ĐOẠN THANG 

§1. DIỂM , DƯỜNG THẢNG 
A KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1 . Điểm: Dấu chấm nhỏ trên trang giấy là hình ảnh của một điểm . 
j Người ta dùng các chữ in hoa A, B, c . . .để đặt tên cho điểm. 

A B 

" D A < c 

I Hình 1 Hình 2 

* Hình 1 : ba điếm phân biật A, B, D 

* Hình 2 : hai điểm A và c trùng nhau 

Chú ý : Bất cứ hình nào cũng là một tập hợp các điểm . Một điểm 
cũng là một hình . 

2. Dường thẳng: Sợi chỉ căng thẳng, mép bảng . . . cho ta hình ảnh 
của đường thẳng. Đường thẳng không bị giới hạn về hai phía. 
Người ta dùng các chữ cái thường a, b, . . . m, p để đặt tên cho các 



3. Điểm thuộc đường thẳng . Điểm không thuộc đường thẳng 


Hình 4: 

Điểm A thuộc đường thẳng d kí hiệu là A e d. Ta còn nói : điểm A 
nằm trên đường thẳng d, hoặc đường thảng d đi qua A hoặc đường 
thẳng d chứa điểm A 

Điểm B không thuộc đường thẳng d kí hiệu là : B Ể d. Ta còn nói: 
điểm B nằm ngoài đường thẳng d hoặc đường thẳng d không qua 
điểm B hoặc đường thẳng d không chứa điểm B. 
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B. BÀI TẬP 


Nhìn hình 5 hãy cho biết đường thẳng có chứa hay không 

chứa các điểm M, F ? _ 

Giải 

Từ hình 5 ta nhìn thấy: đường thẳng a chứa điểm M (M e a) và 
không chứa điểm F (F g a) 

2. Vẽ hình theo cách diễ,n đạt sau: 

a. Điểm E nằm trên đường thẳng X. 

b. Đường thẳng y không qua điểm F. 

Giải 

a) Điểm E nằm trên đường thẳng x: 




b) Đường thảng y không đi qua điểm F: • y 

F Hình 7 


3. Xem hình 8. Hãy điền kí hiệu thích hựp vào ô trống. 



H Hình 8 

F □ a 

M D * 

E □ b 

M □ b 

FQ b. 

F 0 a 

Giải 

E B b 

H0a. 

M ỊẽTỊ a 

M ỊeTỊ b 

F0b. 
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1. Cho các điểm A, B, c, I) và các đương 
thắng X, y, z như ' hài.h 9) 

a) Hãy cho biết dirm A thuộc đương 
thang nào 

b) Đường thẳng y ói ■ ua những diếm ĩ ào _ Hình 9 _Ị 

Giải 

a) Điểm A thuộc đương tháng X và điếm A cũng thuộc dường thẳng z 

b) Đường thắng y đi qua các điểm B, D, c. 

5. Cho các diểm A, B thuộc đường thẩng X và diểm c không 
thuộc đường thẵng X. Hãy vẽ hình , viêt kí hiệu. 

Giải 

•c 

X A B 

Hình 10 

Điếm A thuộc đường thẳng X : A e X. 

Điếm B thuộc đương thắng X : B e X. 

Điểm c không thuộc đường thẳng X : c Ể X. 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

r Hãy chọn phương án dúng 

Câu 1 . Hãy chọn từ thích hợp điền vào chồ trống : với những điểm, ta 

xây dựng các hình, bất cứ hình nào cũng là.Một điểm 

cùng là . 

Cảu 2 . 



Xem hình 11, cho biết khẳng định nào sau đây đúng. 

A. Điểm A không thuộc đường thảng a. 

B. Điểm c thuộc đường thẳng a. 

c. Đường thảng a đi qua hai điểm A, B và không đi qua điểm c. 
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Câu 3. Xem (hình 12) 

Hảy chọn câu đúng trong các câu sau: 

A. Oea và o í b. 

B. p í a và p e b. 
c. o e a và o e b. 

ĐÁP ÁN 



Câu 1. Với những điểm ta xây các hình. Bất cứ hình nào cũng là táp hơp 
các điểm . Một điểm cũng là một hình 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

x 

C 

c 


D. TOÁN Tự LUYỆN 



Hình 13 

Xem (hình 13). Hãy trả lời các câu hỏi sau bằng ngôn ngữ thông 
thường và bằng kí hiệu 

a) Đường thẳng X đi qua những điểm nào ? 

b) Những đường thẳng nào đi qua điểm p ? 

c) Điểm N nằm trên đường thẳng nào ? 

d) Đường thẳng t không đi qua điểm nào ?. 
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§ 2. BA HIỂM THẲNG HẰNG 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN . 

1. Ba điểm thẳng hàng . 

* Khi ba điểm A, B, c cùng thuộc một đường thẳng, ta nói chúng 
thẳng hàng (hình 14) 

ABC 
Ị Hình 14 

* Khi ba điểm D, E, F không cùng thuộc bất kì một đường thảng 
lị nào, ta nói chúng không thẳng hàng (hình 15). 



2. Quan hệ giữa ba điểm thẳng hàng : 

Nhận xét : Trong 3 điểm thẳng hàng có một điểm và chỉ một điểm 
nằm giữa hai điểm còn lại . 


B. BÀI TẬP 



* o năm giữa D và E 

* o nằm giữa c và E. 

2. Vẽ hinh theo cách diễn đạt bằng lời như sau : 

a) Ba điểm p, Q , R thẳng hàng 

b) Ba điểm A, B, c thẳng hàng và diểm c nằm giữa hai điểm 
A và B. 
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a) 


Q 

Hình 17 


Giải 


p 


R 


b) 


A c B 

Hình 18 


3. Xem (hình 19), hãy cho biết : 

a) Ba điểm nào thẳng hàng . 

b) Ba điểm nào không thẳng hàng 


Giải 

a) Ba điểm A, c, D thẳng hàng. 

b) Ba điểm A, B, D ba điểm A, B, C; ba điểm D, B, c là ba điểm 
không thẳng hàng. 

4. Vẽ hình theo cách diễn đạt bằng lời : vẽ bốn điểm X, Y , z , 

T sao cho: điểm T nằm giữa z và Y , điểm z năm giữa X và T. 

Giải 

X z T Y 

Hình 20 

5. Cho ba điểm A, B, c thẳng hàng có mấy trường hựp vẽ hình 

dể điểm c ở giữa hai điểm A và B. _ 

Giải 

Có hai trường hợp vẽ hình như sau : hình 21 và hình 22. 



B c A 
Hình 21 


A c B 
Hình 22 
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c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng 

Câu 1 . Phát biểu nào sau đáy là đúng . 

A. Ba điếm D, E , F cùng thuộc một đường thẳng, ta nói chúng thẳng 
hàng. 

B. Trong ba điêm thảng hàng có một điếm và chi một điểm nám giữa 
hai điểm còn lại. 

c. Hai câu A và B đều đúng. 

Cảu 2 . Từ hình 23 khẳng định nào sau đây là 

A. Bốn điếm M , N , p , Q thăng hàng 

B. Điểm o nằm giữa hai điếm N và Q. 
c. A đúng , B sai. 

Cầu 3 . Q 

a A E F 

Hình 24 Hình 23 

Xem (hình 24). Chọn câu sai trong các câu sau 

A. Ba điếm E , F, G không thẳng hàng . 

B. Điểm G nằm giữa hai điếm A và E. 
c. Đường thẳng a đi qua ba điểm A , E , F. 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

C 

C 

B 



D. TOÁN Tự LUYỆN 

1 . Cho ba điểm D , E , F thảng hàng , có mấy trường hợp hình vẽ . 
Hướns dẫn 

Có 6 trường hợp hình vẽ (hình 2. 12) 

DE F F E D 


Hình 2. 12 


111 





2. Vẽ hình theo cách diễn đạt bằng lời sau : 

Điểm p nằm giữa hai điểm M và N, điểm p nằm giữa hai điểm X và 
Y. Ba điểm p, X , N không thẳng hàng . 

Hướne dẫn 


Hình 25. 



§ 3. DIỈỞNG THẲNG DI QUA HAI DlỂM . 

A. KIỂN THỨC Cơ BẢN 

1. Vẽ đường thẳng . 

Vẽ đường thẳng di qua hai điểm A và B như sau : 

- Đặt cạnh thước đi qua hai điểm A và B . 

- Dùng đầu Chì vạch theo đường thước . 

Có một đường thẳng và chỉ một đường thẳng đi qua hai điểm A và B 

2. Tên dường thẳng . 

* Ta dã biết cách đặt tên đường thảng bằng một chữ cái thường . 

* Ta còn đặt tên đường thẳng băng hai chữ các thường (hình 26) 
hoặc băng tên hai điểm mà đường thẳng đi qua (hình 27). 

X _y_ A B _ 

ị Hình 26 Hình 27 

3. Đường thẳng trùng nhau, cát nhau, song song . 

* Hai dường thẳng có hai điểm chung trở lên thì chúng trùng nhau. 

* Hai đường thẳng chỉ có một điểm chung thì chúng cắt nhau 
(hình 28) 



Hình 28 


* Hai đường thẳng không có điểm chung nào thì chúng song song với 
nhau. a 

b _ 


Hình 29 
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I Chú ý : Hai dường thẳng không trùng nhau còn được gọi là hai 
ì| đường tháng phân biệt. Hai đường thẳng phân biệt hoặc chỉ có một 

II điểm chung hoặc khc.ig có điểm chưng nào . 

B. BÀI TẬP 

1. Cho ba điểm A, B, c không thẳng hàng, kẻ các đường thẳng 
đi qua hai điểm trong ba điểm đó. Hỏi có bao nhiêu đường 

I thắng _ 

Giải 


Hình 30 

Qua A ta kẻ hai đường thẳng là AB và AC. 

Qua c ta kẻ được 1 đường thẳng là CB. 

Qua B không còn kẻ được đường thẳng nào nữa (vì sẽ trùng với các 
đường thẳng đã kẻ ở trên). 

Tóm lại : ta chỉ kẻ được ba đường thẳng : AB , AC , CB (hình 30). 

2. Vẽ bốn điểm E,F,G,H sao cho F , G , H thẳng hàng ; E , G, 

H không thẳng hàng. Cứ qua hai điểm ta kẻ một dường 
thắng. Hỏi có bao nhiêu dường thăng ■ _ 

Giải 

Vì F, G , H thẳng hàmg ta có 1 đường 
thẳng là HF (hoặc HG , GF ...) 

Ta còn kẻ được các đường thẳng : EH , 

EG , EF. 

Tóm lại : ta có 4 đường: thảng (hình 31). 

3. Cho bốn điểm E, F, G, H trong dó không có ba điểm nào 
thẳng hàng. Kẻ các đường thẳng đi qua các cặp điểm. Đó là 
những dường thẳng nào ? có bao nhiêu đường thẳng tất cả. 

Giải 

Qua E kẻ 3 đường thẳng : EF, EG, EH 
Qua F kẻ 2 đường thẳng : FG, FH. 

Qua G kẻ 1 đường thẳng : GH. 

Tóm lại : ta chỉ kẻ được 6 đường thẳng: 

EF , EG , EH , FG , FH , GH (Hình 32) 











4. Cho dường thẳng d đi qua ba điểm A, B, c. Hai điểm M, N 
nằm ngoài dường thẳng d. Kẻ các đường thẳng đi qua các 
cặp điểm. Có bao nhiêu dường thẳng phân biệt. Đó là những 
dường nào ?. 

Giải 

Ta có : đường thảng d đi qua ba điểm 
A, B, c 

Từ M ta kẻ 4 đường thẳng: MA, MB, 

MC, MN. 

Từ N ta kẻ 3 đường thẳng: NA, NB, NC 
Tóm 'ại ta ró 8 đường thẳng: d, MA 
MB, MC, Mĩ , NA, NB, NC . 

5. Cho ‘í dườn » thẳng phân biệt a, b, c, d. Hãy vẽ 4 đường thẳng 
trên sao chi chúng không có điểm chung nào . 


_b_ 

c _ 

_d_ 

Hình 34 

Khi bốn đường thẳng a ,b, c, d song song với nhau từng đôi một thì 
chúng không có điểm chung nào . (Hình 34). 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 
> Hãy chọn phương án đúng 
Câu 1 . Phát biểu nào sau đây đúng. 

A. Hai đường thảng có đúng 2 điểm chung thì chúng song song với 
nhau. 

B. Hai đường thẳng chỉ có một điểm chung thì chúng cắt nhau. 

C. Hai đường thảng không có điểm chung nào thì chúng trùng nhau. 
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Câu 2. 



Xem (hình 35) cho biết khẳng định nào sau đây đúng ? 

A. A e X và A Ể y. B. c e z và c e X. c. B e z và B e X. 

Câu 3. Xem hình 36 cho biết những khẳng định nào sau đây sai ? 

A. Giao điểm của đường thảng m với 

đường thẳng EF là E. —— 

B. Hai đường thảng n và FE chi có một n 
điểm chung là F. 

c. Cả A và B đều sai. 

ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

c 

c 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Cho 4 đường thảng phân biệt. Hãy vẽ sao cho chúng có đúng 5 giao 
điểm 

2. Cho 4 điểm phân biệt, qua hai điểm ta kẻ một đường thẳng. Hãy 
chọn 4 điểm sao cho chỉ kẻ được 4 đường thẳng đi qua chúng . 

Hướng dẫn 

Chọn 4 điểm trong đó có 3 điểm thẳng hàng. 
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§5. TIA 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

I I. Tia: Hình gồm điểm o và một phần đường thẳng bị chia ra bởi 
điểm o được gọi là một tia gốc o (còn gọi là nửa đường thẳng 
gốc O) 


Trên hình 36 ta có tia Ox và tia Oy . 

2. Hai tỉa dôi nhau. 

Hai tia chung gốc Ox và Oy tạo thành đường thẳng xy (hình 36) 
được gọi là hai tia đôi nhau. 

Nhận xét : Mỗi điểm trên đường thẳng là gốc chung của hai tia đôi 
nhau. 

3. Hai tia trùng nhau. 

Ạ_B_ X_ 

I Hình 38 

Trên Hình 38 tia Ax và tia AB là hai tia trùng nhau. 

Chú ý : Hai tia không trùng nhau còn được gọi là hai tia phân biệt 

B. BÀI TẬP 

1. Trên đường thẳng xy, lấy ba điểm M , N , p theo thứ tự đó. 
Ta xác định được trên dường thẳng đó có bao nhiêu tia . 

GÍải 

X M N p y 

Hình 39 

Có 6 tia được xác định là : Mx, My. Nx, Ny, Px, Py . 

2. X _E_F_ G y 

Hình 40 

Xem hình 40 cho biết các tia gốc E trùng nhau. 

Giải 

Các tia EF, EG và Ey là các tia gốc E trùng nhau. 
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3. Hai đường thẳng xy và uv giao nhau tại I, tạo thành mấy tia 
và có bao nhiêu cặp tia. 


Giải 



Hai đường thẳng xy và uv giao nhau tại I tạo thành 4 tia gồm 2 cặp 
tia đôi nhau là : Ix , ly và Iu , Iv (hình 41). 

4. Cho hai tia đối nhau Ax và Ay . Lây điểm M thuộc tia Ax, 
hai điểm N và p thuộc tia Ay (N nằm giữa A và P). Cho biết . 
a) Tia trùng với tia NP b) Tia đối với tia NP 

Giải 

x --*-*- t: -y 

M AN p 

Hình 42. 

a) Tia trùng với tia NP là tia Ny. 

b) Các tia đôi với tia NP gồm: NA, NM, Nx. 

Ị 5. Cho đường thẳng xy . Điểm o thuộc dường thẳng xy, lấy 
điểm A thuộc tia Ox và điểm B thuộc tia Oy. Hãy cho biết 
trong ba điểm A , o , B điểm nào nằm giữa hai điểm còn lại . 
Giải 

X Ạ _o_B_y 

Hình 43. 

A thuộc tia Ox , B thuộc tia Oy là hai tia đối nên o nằm giữa A và B 

~ CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng 
"âu 1. X _E_F_y 

Hình 44. 

Xem hình 44. Khẳng định nào sau đây sai ? 

A. Ex và Fy là hai tia đối nhau. 

B. Ex và Ey là hai tia đối nhau. 

C. EF và Ey là hai tia trùng nhau. 
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Cầu 2. 


M 


(")^__ Hình 45 

Xem hình 45 khẳng định nào sau đây đúng. 

A. Ox , Ọy là hai tia đối 

B. Tia Ox và tia OM đối nhau, 
c. Tia ON và tia Oy trùng nhau. 

Cáu 3. Cho ba điểm A, B, c thẳng hàng. Nếu điểm A nằm giữa hai điểm 
B,c khẳng định nào sau đây sai ? 

A. Hai tia CA , CB trùng nhau. 

B. Hai tia AC , AB đối nhau. 

C. Cả A và B đều sai. 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

A 

c 

c 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Cho hai tia đối nhau Ox , Oy. Hai điểm c ,D thuộc tia Ox (C nằm giữa 
o và D). Điểm E thuộc tia Oy. Hãy kể tên. 

a) Tia trùng với tia CO. 

b) Tia đối với tia DE 

Hướne dẫn 

X D c _o_ E y 

Hình 46. 

a) Tia trùng với tia CO là : CE , Cy. 

b) Tia đối với tia DE là : Dx. 

2. Trên đường thẳng xy ta lấy hai điểm A , B . Hãy kể tên. 

a) Các cặp tia đối nhạu. 

b) Các cặp tia trùng nhau. 
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A. 


§6. HOẠN TllẲNG 

§7. HỘ HÀI HOẠN THANG 

§8. KHI NÀO AM + MB = Alt ? 

KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Đoạn thẳng: Đoạn thảng AB là hình gồm điểm A, điểm B và tất 
cả các điểm nằm giữa A ,B. 

Đoạn thẳng AB còn gọi là đoạn thẳng BA. 

Hai điểm A , B là hai mút (hoậc hai đầu) của đoạn thẳng AB. 

A_B 

Hình 46 

2. Đoạn thẳng cắt đoạn thẳng, cát tỉa, cắt dường thẳng. 



* Hình 47 biểu diễn đoạn thẳng AB và CD cắt nhau, giao điểm là I. 

* Hình 48 biểu diễn đoạn thẳng AB và tia Ox cắt nhau, giao điểm, 
giao điểm J. 

* Hình 49 biêu diễn đoạn thẳng AB và đường thẳng xy cắt nhau, 
giao điểm K. 

3. Đo đoạn thẳng: Mỗi đoạn thẳng có một độ dài . Độ dài đoạn 
thẳng là một sô' dương. 

4. So sánh hai đoạn thiẳng. 



Hình 50 


Ta có thể so sánh hai đoạn thẳng bằng cách so sánh độ dài của chúng 

* Hai đoạn thẳng AB và CD bằng nhau hay có cùng độ dài và kí hiệu 
AB = CD. 

* Đoạn thẳng EF dài hơn (lớn hơn) đoạn thẳng CD và kí hiệu 
EF > CD. 

* Đoạn thẳng AB ngắn hơn (nhỏ hơn) đoạn thẳng EF và kí hiệu 
AB < EF 
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5. Khi nào thì AM + MB = AB ? 

A M 


Hình 51. 

Nếu điểm M nằm giữa hai điểm A và B thì: AM + MB = AB. Ngược 
lại nếu AM + MB = AB thì điểm M nằm giữa hai điểm A và B 
(hình 51) 

B. BÀI TẬP 

. Trên đường thẳng xy, lần lượt lấy các điểm A, B, c, D theo 
thứ tự đó. Cứ hai điểm ta có một đoạn thẳng, kể tên các 
đoạn thẳng đó ? 


Giải 

B c 


Hình 52 

Có 6 đoạn thẳng là : AB, AC, AD, BC, BD, CD (hình 52). 


2. Cho bấn điểm E, F, G, H trong dó có 3 điểm thẳng hàng, cứ 
qua hai điểm kẻ được một đoạn thẳng, có bao nhiêu đoạn 
thẳng, kể tên các đoạn thẳng 


Giải 

Có 6 đoạn thẳng là : 

EF , EG , EH , FG , FH , GH (hình 53). 



I. Cho 4 điểm M, N, p, Q, trong dó không có ba điểm nào thẳng 
hàng, cứ qua hai điểm kẻ được một doạn thẳng. Hỏi có thể 
kẻ được bao nhiêu đoạn thẳng, kể tên các đoạn thẳng. 


Giải 


Có 6 đoạn thẳng là : 

MN, MP, MQ, NP, NQ, PQ 
(Hình 54) 



4. Trên đường thẳng xy lây 4 điểm A, B, c, D theo thứ tự đó. 
Nếu AB = 3 cm, BC = 4 cm và CD = 3 cm. 

Chứng tỏ rằng AC = BD 
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Giải 


X A _B_c_ D y 

Hình 55 

Theo thứ tự A , B, c , D , nén ta có : 

* B nằm giữa A và c suy ra : AC = AB + BC = 3 + 4 = 7 cm. 

* c nằm giữa B và D suy ra : BD = BC + CD = 4 + 3 = 7 cm 
Từ đó suy ra : AC = BD = 7 cm. 

5. Cho đoạn thẳng AB = 8 cm. Gọi I là điểm nằm giữa AB và 
AI = 3 cm. So sánh hai đoạn thẳng AI và IB. 

Giải 

Vì I nằm giữa A và B nên : AI + IB = AB A I B 

3 + IB =8. •--*--' 

IB = 5 (cm). Hình 56 

Từ đó suy ra : AI < IB (3 < 5). 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng 

Câu 1. Cho ba điểm A , B , c thẳng hàng và AC + CB = AB , thì : 

A. Điểm A ở giữa hai điểm B và c . 

B. Điểm B ở giữa hai điểm A và c . 

c. Điểm c ở gữa hai điểm A và B. 

Cáu 2. Trên đường thẳng xy lấy 3 điểm A , B , c sao cho AB = 4 cm, 
BC = 6 cm và AC = 2 cm. Khẳng định nào sau đây đúng . 

A. Điểm A ở giữa hai điôm B và c. 

B. Điểm B ở giữa hai điêm A và c. 
c. Cả A và B đều sai 

Câu 3 . Cho hai tia đối Ox và Oy. Trên tia Ox lấy điểm A sao cho 

OA = 5 cm, trên tia Oy lấy điểm B sao cho OB = 4 cm. Tính độ dài 

đoạn thẳng AB. Kết quả nào sau đây đúng. 

A. 9 cm. B. 7 cm c. 8 cm. 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

C 

A 

A 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Trên đường thẳng xy lấy 4 điểm A, B, c, D theo, thứ tự đó. Cho biết 
AC = BD, chứng tỏ rằng AB = CD. 

Giải 

X A B c D y 

Hình 57 

Theo thứ tự A, B, c, D nên ta cổ : AB + BC = AC ; CD + BC = BD. 
Mà : AC = BD . Do đó : AB = CD. 

2. Cho n điểm (n e N, n > 2). Qua hai điểm tạ kẻ một đoạn thẳng. Hỏi 
có tất cả bao nhiêu đoạn thẳng . 

Giải 

Qua một điểm và n - 1 điểm còn lại ta kẻ được n - 1 đoạn thẳng. Với 
n điểm ta kẻ được: n(n - 1) đoạn thẳng. Nhưng mỗi đoạn thẳng được 

tính hai lần. Vậy số đoạn thẳng kẻ được là : n ^ n ~ — . 
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§». VẾ l»OẠ\ CHO BIẾT IH> DÀI 

§10. TRUNG IHẺ>I CỦA ttOẠN THẲNG 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Vẽ đoạn thẳng trên tia: Trên tia Ox bao giờ cũng vẽ được một 
và chỉ một điểm M sao cho OM = a ( đơn vị độ dài), (hình 58) 

Q_,_. M _ X 

Ị Hình 58 

2. Vẽ hai đoạn thẳng trên tia: Trên tia Ox, OM = a, ON = b , nếu 
0 < a < b thì điểm M nằm giữa hai điểm o và N. (hình 59) 

I N X 

" ' b" 

Hình 59 

3. Trung điểm đoạn thẳng: Trung điểm M của đoạn thẳng AB là 
điểm nằm giữa A, B và cách đều A, B (MA = MB). Trung điểm của 
đoạn thẳng AB còn gọi là điểm chính giữa của đoạn thẳng AB 

ị A M „ B 

Hình 60 

4. Cách vẽ trung điểm của đoạn thẳng AB 

AB 

* Cách 1: Trèn đoạn AiB vẽ điểm M sao cho AM = —— 

2 

* Cách 2: Vẽ đoạn thả ng AB trên giấy can ( giấy trong). Gấp giấy 
sao cho điểm B trùng; vào điểm A. Nếp gấp cắt đoạn thẳng AB tại 
trung điếm M cẩn xá(C định. 

B. BÀI TẬP 

1. Trên tia Ox, ta lấy các điểm A, B, c sao cho OA = 2 cm; 
OB a 5 cm; oc = 6 cm. So sánh hai đoạn thẳng AB vả BC. 

Giải 

o A _ B c _X 

Hình 61 

A và B thuộc tia Ox và OA < OB (2 < 5) nên A nằm giữa o và B, 
ta có: OA + AB = OB => 2 + AB = 5 => AB = 5-2 = 3 (cm) 
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Ta lại có B và c thuộc tia Ox và OB < oc (5 < 6 ) nên B nằm giừa o 
và c, ta có: OB + BC = oc => 5 + BC = 6 => BC = 6 - 5 - 1 (cm> 

Vậy, AB > BC. 

2. Cho đoạn thẳng MN dài 6 cm. trên tia MN lấy điểm p sao 
cho MP = 2 cm. Trên tia NM lây điểm Q sao cho NQ = 1 cm. 
tính độ dài đoạn thẳng PQ 

Giải 

M p Q N 

Hình 62 

* Điểm Q thuộc tia NM và NQ < NM (1 < 6) nên điểm Q nằm giữa 
M và N, ta có: 

NQ + QM = NM => 1 + QM = 6 => Q"M = 6-1=5 (cm) 

Hay MQ = 5 (cm) 

* Trên tia MN có hai điểm p, Q và MP < MQ (2 < 5) nên điểm p 
nằm giữa M và Q, ta có: 

MP + PQ = MQ => 2 + PQ = 5 => PQ = 5-2 = 3 (cm) 

Vậy, PQ = 3 cm 

3. Gọi M là trung điểm của đoạn thẳng AB và c là điểm bất kl 
ở giữa A và M. Chứng tỏ rằng: CM - 

Giải 

Ạ c M _B 

Hình 63 

* Vì M là trung điểm của AB và C ở giữa A và M nên ta có: 

».. AB CA + CB , , 

2 2 

* Ta lại có : CM + CA = MA => CM = MA - CA 

,>CM = CA + CB_ CA = CB_CA 

_ 2 2 _ 

4. Trên đường thẳng xy lấy 3 điểm A, B, C theo thứ tự dó, gọi 
M là trung điểm của BC. Chứng tỏ rằng: AM = AB * A - 
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Giải 


X A _ B r M r c y 

Hình 84 

* Vì ba điếm A, B. c theo thứ tự đó nên: 

AB + BC = AC => BC = AC AB 

,, - _ _ . BC AC - AB 

* Vì M là trung điểm cùa BC nên: BM = —— = 

2 2 

. . . ... AU AC-AB AB + AC 

2 2 

5. Trên dừơng thẳng xy cho ba điểm A, B, c theo thứ tự đó. 

Gọi M và N lần lượt là trung điểm của AB va BC. Chứng tỏ 

._AB + BC 

rằng: MN = -- — — 

Giải 

A M B N c 

Hình 65 

M là trung điểm của AB nên: MB = -~ 

N là trung điểm cứa BC nên: MC = —■ 

ữ.... 1«, _ UD , pxr _ AB , BC AB + BC AC 

2 2 2 2 

c. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng 

Câu 1 . Cho đoạn thẳng AB , câu nào sau dây đứng khi điểm M là trung 
điểm của đoạn thảng AB 

A. MA = MB 

B. AM + MB = AB và MA = MB 
c. AM + MB - AB 

Câu 2 . Cho đoạn thẳng AB, nếu điểm M nằm giữa đoạn AB thi: 

A. AM + MB = AB 

B. AM + MB>AB 

C. Cả A và B đều đúng. 
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Câu 3 . Trên tia Ox, OM = a, ON = b nếu 0 < a < b thì: 

A. Điểm N nằm giữa hai điểm o và M 

B. Điểm M nằm giữa hai điểm o và N 
c. Cả A và B đều sai 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

A 

LẼ_ 


D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Trên đường thẳng xy, lấy bốn điểm A, B, c, D theo thứ tự đó, và 
AB = CD. Chứng tỏ rằng AC = BD 

Hưởne dẫn 

A_B_c_D 

Hình 66 

AC = AB + BC và BD = BC + CD mà AB = CD. Suy ra AC = BD 

2. Cho đường thẳng a và bốn điểm A, B, c, D theo thứ tự đó năm trên 
đường thẳng a. Biết răng AB = 3 cm. BC = 8 cm và CD = 3 cm. 
Chứng tỏ ràng hai đoạn thẳng AD và BC có chung trung điểm. 

Hướne dẫn 

A B _M_c_D 

Hình 67 

Ta có: AD = AB + BC + CD = 3-+ 8 + 3 = 14 (cm) 

ad 

Gọi M là trung điểm của AD thì AM = MD = = 7 cm 

Gọi N là trung điểm của BC thì: BN = NC = = 4 cm 

Mà AN = AB + BN = 3 + 4 = 7 cm 
Suy ra AN = AM 

Vì M, N ở giữa A và D nên M và N thùng nhau. 
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ÔN TẬP CHƯƠNG I 


1. Cho 4 điểm M, N, p, Q trong đó không có ba điểm nào thảng hàng. 
Cứ qua hai điếm kẻ được một đường thảng. Có bao nhiéu đường 
thẳng, kể tên các đường thẳng ?. 

2. Cho 4 điểm E, F, G, H trong đó có ba điểm F, G, H thẳng hàng và 
điẽm E nằm ngoài đường thẳng đi qua 3 điểm F, G, H. Kẻ các đường 
thắng đi qua các cặp điếm. Có bao nhiêu đường thẳng phân biệt. Kê 
tên các đường thẳng đó ?. 

3. Cho 4 điểm M, N, p, Q . Điểm N nằm giữa M và p. Điểm Q thuộc tia 
NP và không trùng với N. Chứng tỏ rằng N ở giừa M và Q. 

4. Điền vào chỗ trông trong phát biểu sau : 

Hình gồm hai điểm A, B và . . nằm giữa A, B được gọi là . . 

Hai điểm . . . được gọi là . . . của đoạn thẳng AB. 

5. Cho đoạn thẳng AB, lấy hai điểm M, N ở giữa A và B cho biết 
AM = BN. Chứng tỏ rằng AN = BM . 

6. Trên tia Ox, lấy ba điểm A, B, c sao cho OA = 3 cm, OB = 5 cm, 
oc = 4 cm. Hỏi trong ba điểm A, B, c điểm nào nằm giữa hai điểm 
còn lại. 

7. Trên tia Ox lấy hai điểm A và B sao cho OA = 3 cm, OB = 7 cm. 
Trên tia BO lấy BC = 3 cm. Tính độ dài đoạn thẳng AC. 

8. Cho ba điểm A, B, c. Biết rằng AB = 3 cm, BC = 5 cm và AC = 4 cm. 
Chứng tỏ rằng 3 điểm A, B, c không thẳng hàng. 

9. Cho đoạn thẳng AB = 16 cm, c là điểm nằm giữa A và B. Gọi H và 
K lần lượt là trung điểm của AC và CB. Tính độ dài của đoạn thảng 
HK. 

10. Cho 12 điểm cứ qua hai điểm ta kẻ được một đoạn thẳng. Hỏi có bao 
nhiêu đoạn thẳng tất cả. 

Giải 

1. Có 6 đường thẳng MN, MP, MQ, NP, NQ, PQ. 

M \ N\/ 


\ p Hình 68 
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2. Có 4 đường thẳng phân biệt : EF, EG, EH và GH. 



M N _ Q p 

Hình 69b 

* Điểm N nằm giữa M và p nên hai tia NM và NP đối nhau. 

* Điểm Q thuộc tia NP và Q không trùng với N. 

Nên hai tia NP và NQ trùng nhau. 

* Suy ra hai tia NM và tia NQ đối nhau do đó N ở giữa M và Q. 

4. Hình gồm hai điểm A, B và tất cả các điểm nằm giữa A, B được gọi 
là đoan thắng AB. 

Hai điểm A, B được gọi là hai mút (hoặc hai đầu) của đoạn thảng 
AB. 

5. 

Ạ M _ N Ị B Ạ N _M_B 

Hình 70 a Hình 70 b 

Xét hai trường hợp . 

a) Trường hợp 1 (hình 70 a). 

Ta có : AN = AM + MN: 

BM = BN + NM. 

Nhưng: AM = BN ; MN = NM (giả thiết). 

Suy ra: AN = BM. 

b) Trường hợp 2 (hình 70 b). 

Ta có: AM = AN + NM. 

BN = BM + MN. 

Nhưng : AM = BN ; MN = NM (giả thiết). 

Suy ra : AN = BM. 
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A c B 


6. o 

Hình 71 

* OA < OB (3 < 5) nên A ớ giữa o và B. 

Vì vậy : OA + AB = OB => AB = OB - OA = 5-3 = 2 (em). 

* OA < oc (3 < 4) nên A ớ giữa 0 và c . 

Vì vậy : OA + AC. = OO => AC = OC - OA = 4 - 3 = 1 (em). 

* oc < OB ( 4 < 5) nên c ở giữa o và B . 

Vì vậy : oc + CB = OB 5 CB = OB - oc = 5 - 4 = 1 (em). 

Từ các điếu kiện trên, ta có : AC + CB = 1 + 1 = 2 = AB. Và 3 
điếm A, B, c thẳng hàng . 

Vì vậy điếm c ở giữa hai điếm A và B. 

7. 

O_ A c _ B X 

Hình 72 

* BC < BO (3 < 7) nên c ở giữa o và B. 

Vi vậy : BC + co = BO => co = BO -BC = 7- 3 = 4 (cm). 

* OA < oc nên A nằm giữa o và c . 

Vì vậy : OA + AC.= oc => AC = oc - OA = 4-3 = 1 (cm). 

8. Giả sử điểm B nằm giữa A và c thì : 

AB + BC = AC => 3 + 5 = 4 vô lý . 

Vậy điếm B không thế nằm giữa hai điểm A và c . 

Tương tự điểm c không thể nằm giữa hai điểm A và B và điểm A 
không thể nằm giữa hai điểm B, c. 

Tóm lại : ba điểm A, B, c không thảng hàng. 

9. Tương tự bài tập 5 

10. Sử dụng kết quả bài 2 (toán tự luyện) 
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CHƯƠNG II. GÓC 


§1. MỬA MẶT PHẲMG. 

§2. GÓC 

A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

I I. Nửa mặt bờ a. 

* Hình gồm đường thảng a và một phần mặt phảng bị chia ra bởi a 
được gọi là nửa mặt phẳng bờ a. 



hình 73 


* Ha nửa n ạt phẳng có chung bờ được gọi là hai nữa mặt phảng 
đối nhau. 

* Bất kỳ đườ Ig thẳng nào trên mặt phẳng cũng là bờ chung của hai 
nửa r lặt pb .ng đối nhau. 

2. Tia nằm gnĩa hai tỉa i 

Cho ! a tia Ox, Oy, Oz chung gốc. Lấy điểm M bất kỳ trên tia Ox, 
lấy điểm N bất kỳ trên tia Oy (M và N đều không trùng vớỉ điểm 
O). Tia Oz cắt đoạn thẳng MN tại một điểm nằm giữa M và N. Ta 
nói tia Oz năm giữa hai tia Ox và Oy (hình 74). 



Hình 74 


3. Góc: góc là hình gồm hai tia _ -£■ 

chung gốc. Góc chung của hầi tia là - 

đỉnh của góc. Hai tia là hai cạnh 

của góc. (hình 75) ' 

Hình 3 : Góc xOy hoặc góc yOx hoặc góc o. Hình 75. y 
Kí hiệu là xOy, yOx, ô . 

4. Góc bẹt: góc bẹt là góc có hai tia đối nhau (hình 76) 

X _0_y_ 

Hình 76. 


130 



5. Y r ẽ góc: Đế vẽ góc ta cần vẽ đinh 
và hai cạnh của nó. Khi cần phân 
biệt các góc có chung đinh la dùng 
kí hiệu Oi,Ơ 2 như hình 77 

6. Diềm nằm trong góc: Khi hai tia 
Ox, Oy không đối nhau, điểm M là 
điểm nằm bên trong góc xO.v nếu 
tia OM nằm giữa Ox và Oy 
(hình 78). 

B. BÀ! TẬP 

1. Cho ba điểm A, B, c không thăng hàng, đường thẳng d cắt 
các đoạn thẳng AB, AC và không di qua A, B, c. Chứng tỏ 
rằng đường thẳng d không cắt đoạn thẳng BC. 


c 

2. Trên đường thẳng xy, lấy ba điểm A, B, c điểm B nằm giữa 
hai điểm A và c. Một điểm o không thuộc dường thẳng xy. 
Vẽ các tia OA, OB, oc. Cho biết tia nào nằm giữa hai tia còn 
lại 

Giải 

Điểm A thuộc tia OA và khác o. 

Điểm c thuộc tia oc và khác o. 

Tia OB cắt đoạn thẳng AC tại điểm 
B nằm giữa A và c nên tia OB nấm 
giữa hai tia OA và oc 

3. Cho hai tia chung gốc Ox, Oy không dối nhau. Kẻ hai tia Oz, 
Ot nằm giữa Ox và Oy. Có bao nhiêu góc dinh o có hai cạnh 
là hai tia trong các tỉa trên , dó là những góc nào . 



d cắt đoạn thảng AB và đoạn thảng AC 
nên B và c cùng nằm trong nửa mặt phăng 
đôi của nửa mặt phẳng bờ d chứa A (hình 
79). Nên đường thẳng d không cắt đoạn 
thảng BC. 




Hình 78 y 
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0 < 


Giải 

Có tất cả là 6 góc gồm các góc : 
xÔz, xôt, xôy, zÔt, zÔy, tôy 



4. Cho 5 điểm A, B, c, D, E nằm trên đường thẳng d và một 
điểm o nằm ngoài d. Vẽ các tia OA, OB, oc, OD, OE. Có bao 
nhiêu góc nhận o làm đỉnh, hãy liệt kê các góc đó ?. 

Giải c 

Có tất cả 10 góc gồm các góc : ị 

ẤÕB,ÃÕC,ẤÕD,ẤÕÈ,BÕC,BÕD / 

BÕẼ, CÕD, CÕỀ, DÕỀ. / 

d a/ 

6\c\ữ\£ 


\ \ x Hình 82. 

5. Cho 5 điểm A, B, c, D, E. Trong dó không có ba điểm nào 
thẳng hàng và không nằm trên đường thẳng d. Hỏi đường 
thẳng d cắt đoạn thẳng nào và không cắt đoạn thẳng nào ? 
Nếu D, E thuộc cùng một nửa mặt phẳng bờ d và A, B, c 
thuộc nửa mặt phẳng đối của nửa mặt phẳng nói trên. 


Giải 

Đường thảng d cát 6 đoạn thảng : 
AD, AE, BD, BE, CD, CE và không 
cắt 4 đoạn thảng : AB, AC, BC, DE. 

c. CÁU HỎI TRẮC NGHIỆM 



> Hãy chọn phương án đúng 

Cáu 1 . Xem hình 84. Cho biết khẳng định nào sau 
đây đúng : 

A. Hai điểm D và E nằm cùng phía đối với 
đường thẳng d. 

B. Điểm F nằm trên nửa mặt phẳng dối với 
nửa mặt phảng bờ d chứa điểm E. 

c. Cả A và B đều đúng. 



F Hình 84 
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Câ u 2. Xem hỉnh 85. Cho biêt khắng định 
nao sau đây sai. 

A. Tia EO nấm giữa tia ED và tia EF. 
tì. Tia EO nằm giữa tia OD vả tia 0F. 
c. Tia OE năm giữa tia OD và tia 0F. 
Cău 3. Xem hình 86. Cho biết khảng định 
nào sau đây đúng. 

A. Tia Ox nằm giữa hai tia Oy và Oz. 

B. Tia Oz nằm giữa hai tia Ox và Oy. 
c. Cả A và B đều sai. 



ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

C 

B 

c 


D. TOÁN Tự LUYỆN 


1. Cho 4 điểm E, F, G, H trong đó không có ba điểm nào thẳng hàng, 
và không nằm trên đường thẳng d. Hỏi đường thẳng d cắt bao nhiêu 
đoạn thẳng có hai đầu mút là hai điểm trcng các điểm đâ cho. 

Hướng dẫn 

Có 6 đoạn thẳng : EF, EG, EH, FG, FH, GH. Xét các trường hợp sau. 


a) 


b) 


c) 


E. - H 


• G 

F. 

Hình 87 

. E 

d 


,G 

Hình 88 


F* 


'H 


. E 

*H 


G • F . Hình 89 
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2. Trên đường thẳng xy cho n điểm Ai, A 2 . . . A n (ne N , n > 2) và một 
điểm o nằm ngoài đường thẳng xy. Hỏi có tất cả bao nhiêu góc đỉnh 
o mà các cạnh là các tia gốc o đi qua mỗi điểm đã cho. 

Hướne dẫn 

o 


X Ai/Ao/Aa 


\A n y 

V\ 

X \ - > 


Hình 90 

Mỗi một tia tạo với (n - 1) tia còn lại (n - 1) góc. 

Với n tia tạo với (n - 1) tia còn lại n(n - 1) góc. 

Nhưng trong đó mỗi góc được tính hai lần nên số góc đó là: 

n(n - l) 

—- góc . 


§3. SỐ DO GÓC 

§4. KHI NÀO THÌ xOy + yOz = xOz. 

A. KIẾN THỨC Cơ BẲN 

1. Đo góc: Mỗi góc có một số đo. Số đo của góc bẹt là 180°. Số đo 
của mỗi góc không vượt quá 180°. Để đo góc ta dùng thước đo góc. 

2. So sánh hai góc: Hai góc bằng nhau nếu số đo của chúng bằng 
nhau. 

* Hai góc bằng nhau (hình 91) kí hiệu : xOy = ulv. 

* Hai góc không bằng nhau (hình 92) : Nếu số đo góc sOt lớn hơn 
góc pOq. Kí hiệu là sOt > pOq hoặc pOq < sOt. 



3. Góc vuông, góc nhọn, góc tù. 

* Góc có số do bằng 90° là góc vuông, còn được kí hiệu là 1 v. 

* Góc nhỏ hơn góc vuông là góc nhọn . 

* Góc lớn hơn vuông nhưng nhỏ hơn góc bẹt là góc tù . 



Góc vuông 


Góc bẹt 


o y 

xôy = 90° 


X < 180° xôy = 180° 


Hình 93 

4. Khi nào thì tổng số đo hai góc xOy và yOz bằng số đo 
góc xOz. 

Nếu tia Oy nằm giữa hai tia Ox và Oz 
thì xOy + yOz = xOz . 

Ngược lại nếu xOy + yOz = xOz thì tia ^ ^ 

Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz. 94 

5. Hai góc kề nhau, phụ nhau, bù nhau, kề bù. 




o XX o z 

a) Hình 95 b) 


Hai góc kề nhau là hai góc có một cạnh chung và hai cạnh còn lại 
nằm trên hai nửa mặt phảng đối nhau có bờ chứa cạnh chung, 
(hình 95). 

Hai góc phụ nhau là hai góc có tổng số đo bằng 90°. 

Hai góc bù nhau là hai góc có tổng số đo bằng 180°. 

Hai góc vừa kề nhau vừa bù nhau là hai góc kề bù (hình 95). 


B. BÀI TẬP 

1. Trên đường thẳng xy lây điểm o. Trên cùng nửa mặt phầng 

bờ xy, kẻ hai tia Oz, ot. Biết xOz = 40° và tOy = 50°. Hỏi góc 

zOt là góc gì ? _ 

Giải 

Hai góc xOt và tOy kề bù nên : 
xõt + tôỳ = 180° 
xõt + 50° = 180° 
ĩõt * 180° - 50° = 130° 

Tia Oz nằm giữa hai tia Ox và Ot nên 



X y 

Hình 96 
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xÕz + zồt = ĩõt 
40° + zỡt = 130° 
zÕt = 130° - 40° = 90° = 1 V 
Vậy góc zOt là góc vuông. 

2. Cho 3 góc xOy, yOz, zOt theo thứ tự đó. Cho biết xOy = 35°; 
yOz = 120°; zOt = 25° . Chứng minh rằng hai tia Ox và Ot là 

hai tia đôi nhau. _ 

Giải 


Ta có : xOt = xOy + yOz + zOt 

íõt = 35° + 120° + 25° = 180° 
Vậy xOt là góc bẹt hay hai tia x 
Ox và Ot là hai tia đối . 



o t. 


Hình 97 


3. Hai đường thẳng xy và uv cắt nhau tại điểm o. Cho biết 

xOu = 40° Tìm số đo góc vOy . _ 

Giải 

Hai góc xOu và uOy kề bù nên : xOu + uOy = 180° 

Hai góc vOy và uOy kề bù nên : 
xôy + ũõỹ = 180° 

Từ hai hệ thức trên ta có : x 

ĨÕ^ + iK>ỹ = võỹ + ũõp Hình 98 

Vậy : xOu = vOy = 40° 

4. xOy và yOz là hai góc kề bù. Cho biết xOy = g yOz. Tính số 

đo mồi góc. __ 

Giải 

xOy và yOz kề bù nên: xOy + yOz = 180°. 

Nhưng : xOy = ^ yOz 

Vậy : ì ỹÕz + ỹơz = 180° 

I ỹÕz = 180° => ỹÕz = 180° : I = 135° 
íõỹ = l^ = 45°. 
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5. ('ho ba đường thẳng: xy, uv và mn cùng đi qua điếm o. Hây 
liệt kê các cặp góc kể bù đỉnh o ? 


Giải 

c.o tất cả 6 cặp góc kề bù : xOu ưà uOy 
xOm ưà mOy; xOn và nOy,- xOv và 
vOy; uOn và nOv; mOu và vOn. 

c. CÁU HỎI TRẮC NGHIỆM 



Hình 99 


> Hãy chọn phương án đúng. 

Cău 1 . Xem hình 100. Cho biết xOt = ỊtOy. 

2 J 

Vậy hai góc xOt và tOy có giá trị nào sau đây. 

A. 40 0 và 50°. 

B. 30 0 và 60°. 



o 

Hình 100 


c. 30° và 40°. 

Câu 2. Xem hình 101. Cho biết khảng 
định nào sau đây đúng . 

A. Tia OB nằm giữa hai tia OA và oc. 

B. ẤÕB ẤÕC + CÕB. 



c. CảAvàB đều đúng. Hình 101 

Cău 3 . Cho các góc xOy, yOz và zOt như hình 102. Tính sô đo góc zOt. 
Kết quả nào sau đây đúng. 

A. zÕt = 70° 

B. ĩdí = 80° 

c. zOt = 60° . Hình 102 



ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

B 

A 

c 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 


1. Cho đường thẳng xy đi qua điểm o. Trong cùng một nửa mặt phẳng 
bờ xy. Ta kê hai tia Oz và Ot sao cho xOz = 120° , yOt = 150°. Tính 
số đo góc zOt. 


Hướne dẫn 

Hai góc xOt và tOy kề bù nên : 
xõt + tõp = 180° . 
xõt = 180° - 150° = 30° 

Ta lại có : xOt + tOz = xOz 
30° + tÕz = 130° 
tÕz = 130° -30° = 100°. 

2. Xem hình 104. Cho biết xOu = vOy. 
Chứng tỏ ràng xOv = uOy. 

Hướng dẫn 



x o y 

Hình 103 



Hình 104 


* xOu và uOy kề bù nên : xOu + uOy = 180° 

* yOv và xOy kề bù nên : yOv + xOy = 180°. 

Nhưng xOu = yOu (giả thiết) và từ hai đẳng thức trên ta có : 
uOy = xOv. 
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§5. VẼ GỎC CHO BIỂT so DO 
§6. TIA PHÂN GIÁC 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Vẽ góc trên nửa mặt phẳng : 

j Trên nửa mặt phăng cho trước có bờ chứa tia Ox, bao giờ cũng vẽ 
được một và chi một tia Oy sao cho xOy = m (độ) 

2. Vẽ hai góc trên nửa mặt phang 


o x o x 

ị Hình 105 Hình 106 

ị Trên hình 106, xOy = m°, xOz = n° vì m° < n° nên tia Oy nằm 
giữa hai tia Ox và Oz 

3. Tia phân giác của một góc: là tia 
Ị nằm giữa hai cạnh của góc và tạo với 

hai cạnh ây hai góc bằng nhau. 

4. Cách vẽ tia phân giác cửa một góc : 

Cách 1 : Dùng thước đo góc 
Cách 2 : Gấp giây 

5. Chú ý : Đường thẳng chứa tia phân giác của một góc là đường 
phân giác của góc đó. 

B. BÀI TẬP 

1. Trong một mửa mặt phỉng bờ chứa tia Ox. Vẽ tỉa Oy và Ot 
sao cho xỌy = 37° và xOt = 70°. Gọi Oy’ là tia đối của tia Oy. 
Tính sò' dtp góc y'Ot. 

* Vì xOy < xOt (37° < 70°) nên Oy nằm giữa hai tia Ox và Ot : 

Vậy ta có : xOy •+ yOt = xOt 
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o 


Hình 108 


37° + yOt = 70° 
ỹõt = 70" - 37° = 33° 

Ta lại có : y'Ot và tOy kể bù nên : 
y'Ot + tOy = 180° 
ỹõt + 33° = 180° 
ỹoi = 180° - 33° = 147° 




2. Trên mặt phẳng cho tia Ox. Hỏi có mấy tia Oy sao cho 
xõy = 30° 


Giải 

Đường thẳng chứa tia Ox chia mặt 
phảng ra làm hai nửa mặt phảng 
đối nhau bờ chứa tia Ox. 

Trên mỗi nửa mặt phăng có một và 
chỉ một tia Oy sao cho xOy = 30°. 
Tóm lại trên mặt phẳng ta chỉ tìm 
được hai tia Oy và Oy’ sao cho 
xõỹ = 30° và xõỳ' = 30° 



3. Cho dường thẳng xy và một điểm o ở trên đường thẳng xy. 
Vẽ trên cùng một nửa mặt phẳng bờ chứa dường thẳng xy. 
Các góc xOt và yOz sao cho xOt = 130° và yOz = 120°. Góc 
Om và On là các tia phân giác của các góc xOt và yOz. Tìm 
sô" đo các góc xOm và yOn 

~ ' ' GĨIĨ 

* yOz và zOx kề bù nên : 
yOz + zOx = 180° 

120° + zÕx = 180° 

zÕx = 180° - 120° 

ĩõk = 60 ° _ x O y 

Vì tia Om là tia phân giác xOy suy ra : Hình 110 

xOm = i xOz = = 30° 

2 2 
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* Tương tự ta có : yOt = 180° 130° = 50" 

yOn = ^ yOt = = 25" 

4. Góc Ot là tia phản giác của góc xOy, Om, On là các tia phân 
giác của các góc xOt và yOt. Chứng minh rang tia Ot cũng 
là phân giác của góc mOn 

Giải 

* Ot là tia phân giác cúa góc xOy, vì vậy Ox, Oy nằm trên hai nửa 
mật phăng đôi nhau bờ chứa tia Ot. 

* Om và On là các tia phân giác của góc xOt và yOt nên Om, On 
cũng nằm trên hai nửa mật phăng đối nhau bờ chứa tia Ot. Hay 
Ot nằm giữa Om và On. 

Ta lại có : tOm = Ậ xOt mà xOt = -- xOy 
2 2 

Vậy tOm = 1 xOy 

Tương tự : tOn = 7 xOy 
4 

Từ đó suy ra : tOm = tOn 
Kết luận : Tia Ot nằm giừa hai tia Om và On ; tOm = tOn nên Ot là 
tia phân giác góc mOn. 

5. Trên nửa mặt phăng bờ chứa tia Ox vẽ các tia Oy, Oz sao cho 
xõy = 40° và xOz = 120° 

a) Tính yOz 

b) Các tia Om, On là các tia phân giác của các góc xOy và yOz. 

Tính mOn . 

Giải 

a) Trên cùng nửa mặt phăng bờ chứa tia Ox 
xOy < xOz (40° < 120°) nèn tia Oy ở 
giữa hai tia Ox và Oz do đó: 
xOy + yOz = xOz 
40° + yOz = 120° 
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yOz = 120° - 40° = 80“ 

b) Theo trên tia Oy ở giừa hai tia Ox và Oz. Om 
và On là các tia phân giác của xOy và yOz 
nên Oy cũng năm giữa hai tia Om và On 
Ta có : mOn = mOy + yOn = ỉ xOy + — yOz 

= ^ (xOy + yOz) = ^ xOz = ^ 120° = 60° 

c. CẢU HỎI TRẮC NGHIỆM 

> Hãy chọn phương án đúng. 

Cáu 1 . Hãy chọn câu sai trong các câu sau : 

A. Hai góc kề nhau là hai góc có một cạnh chung 

B. Hai góc phụ nhau là hai góc có tổng số đo bằng 90° 

c. Trên nửa mặt phăng cho trước có bờ chứa tia Ox, bao giờ cũng chỉ 
vẽ được một và chỉ một tia Oy sao cho xOy = m(độ) 

Câu 2 . Trên cùng một nửa mật phăng bờ chứa tia Ox vẽ hai tia Oy và 
Oz sao cho xOy = m° và xOz = n°. Nếu n° > n^° thì : 

A. Tia Ox nằm giữa hai tia Oy và Oz 

B. Tia Ọy nằm giữa hai tia Ox và Oz 
c. Tia Oz nằm giữa hai tia Ox và Oy 

Cáu 3 . Cho góc xOy và tia Ot ta kết luận được tia Ot là tia phân giác 
của góc xOy khi nào? Hãy chọn cầu trả lời đúng trong các câu sau : 

A. xÕt= tõy 

B. xÕt+ tõỳ = xõỹ 

C. xOt+ tOy= xOy và xOt= tOy 


ĐÁP ÁN 


Câu 

1 

2 

3 

Chọn 

A 

B 

c 
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D. TOÁN Tự LUYỆN 

1. Chứng minh răng: “Góc tạo bởi các tia phân giác của hai góc kề bù 
lả góc vuông” 

Hướns dẫn 

Góc hai tia Ot và Oy là hai tia phân giác 

cua hai góc kề bù xOy và yOz . y, 

Ta có: \ Ị t 

* íõt = tôỳ = ỉ ĩõỹ \ / 

* yOu = uOz = ì yOz y o y 

* xõỹ = ỹõỉ = 180° Hình 113 

Ta lại có : tOu = tOy + yOu = ^ xOy + ì yOz 

= 4 ( xOy + yOz ) = ' = 90 

2 2 

2. Trên nửa mặt phăng bờ chứa tia Ox. Vẽ tia Oy và tia Oz sao cho : 
xOz = 150°, xOy = 50° tia Om là tia phân giác của góc yOz. Chứng 
tỏ rằng tia Oy là tia phân giác của góc xOm 

Hướns dẫn 

Ta có yOz = xOz - xOy 

= 150° - 50° = 100° 

Tia Om là tia phân giác góc yOz nên: 
yOm = ỉ yOz = 50° 

Tia Oy ở giữa tia Om và tia Ox và xOy = yOm = 50° 
nên Oy là phân giác góc xOm 



Hình 114 
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§8. DIIỜMG TRÒM 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Đường tròn và hình tròn : 

* Đường tròn tâm o, bán kính R là hình gồm các điểm cách o một 
khoảng bàng R, kí hiệu (O, R) hình 115 

* Hình tròn là hình gồm các điểm nằm trên đường tròn và các 
điểm nằm bên trong đường tròn 



M là điếm nằm trên (thuộc) đường tròn 
N là điếm nàm bên trong đường tròn 
p là điếm nằm bên ngoài đường tròn 

2. Cung và dây cung : 

* Hai điểm A, B nàm trên đường tròn tâm o, chia đường tròn 
thành hai phần, mỗi phần là một cung tròn (gọi tắt là cung). Hai 
điếm A và B là hai mút của cung. 

* Đoạn thẳng nối hai mút là dây cung (gọi tắt là dây). Dáy đi qua 
tâm là đường kính. Đường kính dài gấp đôi bán kính. 



B. BÀI TẬP 

1. Cho đoạn thẳng AB dà! 3cm. Vẽ dường tròn (A, 3cm) và 
đường tròn (B, 3cm). Chứng tỏ rằng đường tròn (A, 3cm) đi 
qua điểm B và đường tròn (B, 3cm) di qua điểm A 
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Giải 

Ta cỏ : AR = 3cm nên B ớ tròn đường 
tron (A, 3cm) hay dường tròn (A, 3cm) 
di qua diêm B. Tương tư đường tròn 
(B, 3cm) di qua điếm A. 

2. Cho đoạn thẳng OO’ = 4 cm. Đường tròn (O, 3 cm) và đường 
tròn (0\ 2 cm) cắt nhau tại c và D. Tính độ dài oc và 0’D 
Giải 

c ở trên đường tròn (O, 3cm) 

Suy ra oc = 3cm 
D ơ trên đường tròn (O’, 2cm) 

Suy ra Ơ’D = 2cm 


3. Cho đoạn thẳng AB = 6 cm. Đường tròn (A, 3 cm) cắt đoạn 
thẳng AB tại M. Đường tròn (B; 4,5 cm) cắt đoạn thẳng AB 
tại N. Chứng tỏ rằng 

a) M là trung điểm của đoạn thẳng AB. 

b) N là trung điểm của đoạn thẳng AM. 

Giải 

a) Ta có : AM = 3 cm 
Vì M trên đường tròn (A, 3 cm) M ở giữa 
AB nên: AM + BM = AB 
3 + MB = 6 => MB = 3 (cm) 

Suy ra : AM = BM = 3 (cm) 

Và M ở giừa A, B 
Vậy M là trung điếm AB 

b) Vì N ở trên đường tròn (B; 4,5 cm) nên BN = 4,5 cm 

N ở giữa A, B nên : AN + NB = AB 

AN + 4,5 = 6 » AN = 6 - 4,5 = 1,5 
Vì AN < AM (1,5 < 3) nên N ở giừa A và M 
Ta có AN + NM = AM 

<=> 1,5 + NM = 3 » NM = 3 - 1,5 = 1,5 cm 
Vậy N là trung điểm của đọan thẳng AM 




Hình 118 



Hình 117 
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§9. TAM GIÁC 


A. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

Tam giác ABC là gì ? 

* Tam giác ABC là hình gồm 3 đoạn thẳng AB, BC, CA khi ba điểm 
A, B, c không thẳng hàng. 

* Tam giác ABC được kí hiệu là A ABC. 

Ta còn gọi tên và kí hiệu tam giác ABC là : 

ABCA, ACAB, AACB, ACBA, ABAC b 

* Ba điểm A, B, c là 3 đỉnh của tam giác 

* Ba đoạn thẳng AB, BC, CA là 3 cạnh của tam giác. 

* Ba góc BAC, CBA, ACB là 3 góc của tam giác. 

* Điểm M (nằm trong cả 3 góc của tam giác) là điểm nàm bên trong 
tam giác. Điểm N (không nằm trong tam giác, không nằm trên 
cạnh nào của tam giác) là điểm nằm bên ngoài tam giác. 


B. BÀI TẬP 



Giải 

- Vẽ đoạn thẳng AB = 5 cm 

- Vẽ cung tròn tâm B bán kính 4 cm 3 

- Vẽ cung tròn tâm A bán kính 3 cm 

- Lấy một giao điếm của hai cung trên góc ^ 

giao điểm đó là c. Hình 121 

- Vẽ đoạn thẳng AC, BC 

2. Cho 4 điểm A, B, C, D ở trên cùng một đường thẳng d. Điểm 
o không ở trên d. Hỏi có bao nhiêu tam giác có dỉnh là các 
điểm trong 5 điểm nói trên. Liệt kê các tam giác dó? 

Giải 

Có 6 tam giác gầm AOAB, aOAC, aOAD, 

AOBC, aobd, aocd. d 
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Hình 122 








5. Cho đoạn thẳng AB = 6 cm. Đường tròn (A, 4 cm) và đường 
tròn (B, 3 cm) cắt nhau tại c và D. Tìm độ dài các cạnh của 
A ABC và A ABD 

Giải 

c ở trên đường tròn (B, 3cm) nên BC 
c ở trên đường tròn (A, 4cm) nên AC 
Vậy A ABC có các cạnh : 

AB = 6 cm, AC = 4cm và BC = 3cm 
Tương tự A ABD có các cạnh : 

AB = 6cm, BD = 3cm, AD = 4cm. 



Hình 125 
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ÔN TẬP CIIIĨƠNG II 


1. Cho đường thẳng d đi qua 3 điếm M, N, p trong đó điểm p ở giữa M 
và N. Một điểm o ở ngoài đường thẳng d. 

a) Cho biết trong 3 tia OM, ON, OP tia nào nằm giữa hai tia còn lại? 
Vì sao ? 

b) Tia PO nằm giữa hai tia nào? 

2. Cho hai góc kề bù xOy và yOz. Gọi ot là tia phân giác của góc xOy. 
Tính số đo góc zOt biết rằng xOy = 120° 

3. Cho ba tia Ox, Oy, Oz và tia Oy năm giữa Ox và Oz. Cho biết xOz = 
100° ; 2 xOy = 3 yOz . Tính xOz và zOy . 

4. Cho hai tia Ox, Oy không đối nhau, kẻ thêm 3 tia khác nằm giữa hai 
tia Ox và Oy. Hỏi cả 5 tia tạo thành bao nhiêu góc. 

5. Cho hai đường thẳng xy và uv cắt nhau tại o. Trong nửa mật phăng 
bờ xy chứa tia Ou kẻ tia Om. Cho biết xOu = 35° và yOm = 50°. Hãy 
tính sô' đo các góc uOm , vOx , yOv . 

6. Cho hai góc kề xOy và yOz, Om và On lần lượt là các tia phân giác 
của xOy và yOz . Tính số đo góc mOn, biết rằng tổng số của hai góc 
xoy và yOz là 130°. 

7. Cho xOy = 135°. Trong góc xoy kẻ hai tia oz và ot sao cho xOt = 40° 
và yOz = 40°. Chứng tỏ rằng yOt = xOz 

ỄC Cho hai tia Ox, Oy đối nhau trên cùng nửa mặt phẳng bờ xy vẽ các 
tia Oz, Ot sao cho : xOz = 160°, ýOt = 120°. Om là tia phân giác tOz. 
Tìm số đo góc mOz 

9. Cho đường thảng xy đi qua điểm o. trên cùng nửa mặt phảng bờ xy 
kẻ các tia Om, On, Ot sao cho : yOm = 40°, yOn= 80° , xOt= 80°. 
Chứng tỏ rằng tia On là tia phân giác của góc mOt 

10. Về tam giác ABC biết AB = 3cm, BC = 4cm, ABC = 30° 
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1. a Ị OP ớ giữa OM và ON 
b ) PO ỡ giữa PM và PN 

2. xõt + zÔt = 180° 

Ị xõy + zÕt = 180 u 
2 

60" + zÕt = 180° 

zÕl = 180° - 60° = 120° 

3. Theo đề bài ta có : xOy + yOz = xOz 
Nên : xõỹ + ỹÕz = 100° 

Nhưng : 2xOy = 3yOz 

Suy ra : xOy = 60° ; yOz = 40° 

4. Cỏ 10 góc 

5. Ta có : yOm+ xOm= 180° 

50° + ĩõĩĩì = 180° 
xOm = 130° 

* xOu < xOm= (35° < 130°) 
xOu +• uOm = 130° 
ũõm = 130° - 35° = 95° 

* + xõ^ = 180° 

VỠX + 35° = 180° 

= 180° - 35° = 145° 

* xõv + võỳ = 180° 

145° + võỹ = 180° 
võỹ = 180° - 145° = 3Í 

6. mOn = mOy + yOn 
= ~ xOy + ì yOz = i (xOy +- yOz) 



o 

Hình 127 




7. * yOz+ zOx = xOy = 135° 
40° + zÕx = 135° 
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zOx = 135° - 40° = 95° 

* xOt + tOy = xOy = 135° 

40° + tõỹ = 135° 

tôỳ = 135° - 40° = 95° 

Từ đó suy ra : yOt = xOz 

8. xõt + tõỳ = 180° 
xõt + 120° = 180° 

xOt = 60° 

xOt < xOz (60° < 160°) 

Nên tia Ot ở giữa 2 tia Ox, Oz 

xOt + tOz = 160° x _ 

60° + tỡz = 160° 

tÕz = 160° - 60° = 100° 

ĩõm = ị tỗz = ị 100° = 50° 

2 2 

9. Ta có : yOt + tOx = 180° 
ỹõt + 60° = 180° 

ỹõt = 180° - 60° = 120° 

* yOm < yOn < yOt 

(40° < 80° < 100°) _ 

Nên On ở giữa Om và Ot X 

Ta lại có : yOm + -mOn = 80° 

40° + íĩĩõĩi = 80° 
mõìĩ = 80° - 40° = 40° 
yOn + nOt = yOt = 120° 

80° + nõt = 120° 
nõt = 120° - 80° = 40° 

Suy ra mOn = nOt = 40° 

Vì vậy On là tia phân giác góc mOt 
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